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perceptis redditibus Deci- 
f$. E IS mas Principibus Dei vicem* 

fjjyp § erentibus exfe [f re cunda - 

rum gentium obfequia con^ 
fueuere . Quamobrem » cutn ex innH ^ 
meris , ac late patentibus Mathema- 
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‘tum aruis anguflum agellum imihi 
exercendum deflinauerint fuperi; ifquc 
affiduo mentis opere euolutus decies 
iam frudtum tulerit, hunc in ordino 
decimum V obis,Excellentiffimi PP. ad 
exigeda huiufcemodi vectigalia a Sere- 
nifsimo Senatu deledtis, humiliter of- 
fero . Qua in re non Cainum , fed Abe- 
lem imitari confido Paruusefl: mole, fa- 
teor, verum fortaffis nouitate, ac pon- 
dere non contemnendus : Hoc narnque 
connaturale eft Geometricis frudhbus, 
vt in ipfis ynita virtus fortior cenfea- 
tur. Piante quippe effufiores, 6c nimis 
luxuriantes , frudtus vt plurimum infi- 
pidos , vel fatuos parturiunt. Nec im- 
menfae Geometria glebx inanium ca- 
rent palearum copia;imo eiufdem pfcu- 
docoloni magis vberes ex alienis agris 
rapinas coacemare, quam paruam, fed 
legitimam ex proprijs laboribus met 
fem colligere, vaniflime contendunt . 
Exiguus eft ", fateor, fiquidem infelix 
agellus modico fimo nutritus, ac gutta- 
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'timdiintaxat afperfus fatifcit i & lan- 
guet ;ligonifque acies cx aflidua circa 
falebrofi, & pene emorituri foli cultu- 
ram iam nimis obtunditur . Vcftrum 
erit Clementifsimi PP. efficere, vt in po- 
llerum copiofiores frudus proferat ; 
quod facile eueniet,ft benignitatis ve- 
rnae imbribus irrigatus ligonem altius 
admittet, ac impigris Agricolae lacer- 
tis aequo fenore relpondcbit . Interea 
ad publicam felicitatem , & gloriam 
D.O.M. Vos diu fofpitct , ac for- 
tunet. 
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Am anni quadrant enolauit , ex quo difcurfuf 
quidam noflri Italice confcripti prodiere ; in qui- 
bus ratione* aliquot Phyficomathtmaticas contra 
Coperniceum fyftcmx a Viro' eximio Riccioli ♦ 
excogitatas , ad trutinam renoeattimns .. Affir- 
mabamus tunc bina genera infinitarum Spiralium a nobis f 'ut (fit 
e Itm contemplata \ fpatiaque ab ipfis clattf a geometrice men • 
furata ', quarum una illa foret , qua a graui naturaliter caden- 
te in plano JEqnatoris defcriberetur , fi Tellus ,ex falfa hypo- 
thefi , motu diurno duntaxat moneretur i & grane deorfum 
latum taliter fuum concitaret motum , vt fpatia ab ipfo fe- 
ralia forent ad inuicem ut ipfa quadrata temporum. Ne er- 
go ui deam ur perperam hac ialfajfe , decrtutmus Benigne Le- 
Ifor , nunc ea publici iuris facere . Addidimus ipfis paucula 
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'alii geometrica quorum notitiam non Putamus tibi damno - 
fam futuram . Verum te monitum cupimus , hac cuiufcun - 
. ponderis extent ,non nifi penitiorem Geometriam redolere ; 
le&oremque in noflris operibus antehac laboratis non modici 
verfatum requirere , Si talis es t ad horum infpettionem accede* 
£ t vale . 
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dello Studio di Padoua . 
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H Aueftdoveduto per fede dei Padre Inquifitore di Pa- 
doua nel Libro intitolato De Infinitis Spiralibus in- 
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v Angelis, non efTerui cola alcuna controla Santa FedeCac- 
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DE INFINITIS SPIRALIBVS 
INVERSIS. 

... . A 3 ;sq « J iit» ;-.j orjv t t , v .i. : mr.t iV>luq «•' on\..\* .. 

A genera infinitarum fpiraliurfi met* 
* urare cura uimus in nofiris opellis 
antehac laboratis; vnum in fpeciali 
Ii ^!r opufculo pro hac re confcri-pto; aliud 
in calce /ib.j^ale inf. par ab. Orieba- 



'«§V 

j£5§k tur primum ex duplici motu, eodem 
peratto tempore; nimirum.in fequen. 
^ ti diagrammate , pirnftiA, aequabi- 

liter moti perfemidiametrum AEj&femidi&metri A E, cir- 
ca centrum A,pundloErdeferitentisperiphai|riamEMSPE» 
vel aequabiliter , vel ira vt circumferentia fit ad circumfe- 
rentiam» vel angulus ad angulum, vtVacjtftemporum po* 
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t DE INFINITIS SP1RALIBVS 

teftates. Secandum pariter oriebatur ei duplici moti) eorun- 
dem mobilium, fed oppofite antecedentibus nimirum, vt 
motus femidiamerri per circumferentiam fit aequabilis ; 
ille vero puntti ex centro feraidiametrum permeantis- fo- 
ret varie acceleratus . Ambo genera harum fpiralium* 
initium ducunt a centro A, vt fupra patuit; quae nunc ex- 
plicabuntur ineuntur modo oppofito ; etsi generentur ex 
duplici motu eorundem mobilium, fic » 

Primo concipere oportet A E, femidiametrura moueri 
accelerate verfus partes E,P,S>M,E,yc circumferentia EPS 
M E, fit ad arcum EPS, vt qualibet poteftas temporis»ad ho- 
mogeneam poceftacem : motus vero puncti E, per EA > fit 
aequabilis, 



•«jv. 




^ Secundo cogitetur AE, moueri verfus P, S, M, &c. aequa- 
biliter» at motum E, per E A » fore acceleratum iuxta eaf- 
dera poteftatcs» Haec duo genera infinitarum fpiraliunv# 
menfurare curabimus medijs quibufdam propofitioni- 
bus» quarum prima nihilominus proponetur vniuerfaiius 
quam indigeamus propraefenti negotio» cum eiufdem/ni- 
uer falis notitia nou parum geometriam ampliare videatur» 
Sit ergo* / 
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PROPOSITIO L 



Sit quilibet femifigura AHBC , cum trianguli ABC, 
& tum par alie logrammo DC j in qua dulia G K , pa- 
rallela AC , Jit vt G K , ad K H,Jic /K, adK L\ &per omnia 
pnntla L tranfcat curtta BLA. Erit DC, ad figuram 
AHBLA ( quam dicemus Lunulam in vtroque /chemate ) 
vt duplus cylindus ex DC, circa AC, ad / olidum ex AHBC, 
. circa eandem AC. , . 
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S Vpcr DG, te. fuper AHBC, concipiantur cylindrici redi 
aequealti DR , & A H B C H P Qiv t RC, fit aqualis CA, 
- fe&i plano tranfcunte per QR , & per D B, & dirimente# 
DR, induo prifmata, & cylindricum fuper AHBC, in duos 
truncos A B C R Q, & R Q P B ( Praeftabit autem haec foli- 
da concipere in primo folo fchemate, cum iq alio egetea- 
demcortftru£Ho\eademquedem6nftratio,vt poftea confi- 
deranti patebit. >Pariter concipiamus planum GT, cre&um 
fuper G K ,& fccans omnia prout in fchemate . 

Quoniam A C, CR, fupponuntur aequales, GT, erit 
quadratum ipfiusGK. Tune< Ratio GK, ad KL, compo- 
nitur ex rationlbusGK, ad Iv i, & huius ad KL. SedvtKl, 
ad K L, fic GK, ad KH, cxVfuppofito. Ec ex rationibus 
GK, adKI, te. GK, ad K H, componitur ratio quadra- 
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ti ad redtangulum H Kl; ergo vt GK, adKL,' fic 
quadratum GK,ad re&angulumffKT) nempe fic quadra- 
rum G T, ad re&angulum H X ( quia I KT, K X , funt «qua- 
les, qqia& aequales CR, C A. ) Et bocfemper,; crgovjt 
PC,adALBC, ficDR, ad truncum AHBCRQ. Pariter vt 
DC. ad AHBD, fic DR , ad cylindricum fuper AHB D. 
Quare vc DC, ad figuram D A HBL AC, fic cylindricus 
DR, ad truncum AHBCRQ, cum cylindrico fuper AHBD. 
Quare per conuerfionetn rationis , vt DR, ad truncum 
QRPB, ficDC, ad lunulam AHBLA. Sed cum <x Schol. 
3. prop.io. lib.i.de Inf. parab. fit vtprifma dimidium DR, 
ad di&um truncum, fic cylindnjsex DC, circa AC, ad fo. 
lidum ex AH£G,-circaAC;& confequemer vt DR ad 
di&um truncum, fic duplus cylindrus additum folidurn ; 
. jerit . etiam DC, ad lunulam, AHBLA, vt duplus cylindrus 
<k 1 >CV ad diftum folidura. Quod,&c. 
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Aliter ,j 6 c breuius.v ./ 



x\ 

' V 

s 



F iftqfiamprofbatum efl, efle vt GlfTTd KL, fic GT , ad 
HX, dicatur fic. Sedvc GK, ad KH,ficGT, ad HT ; 
ergo& vt GK, ad HL, ficGT.adYT. Etficfempcr ; er- 
ifiWJEM?» ad lunulani ,fic DR , adcruncucQ BQR.P. jcro- 
t ^quis liqua w^eWPAftrarifl. 1 1: A i: 1 v fj 

o'DM t’U A < • :u -*J , y. i' 1 vy\ v v- * , i5: • 

-X :, n : S.C HOLI V M J. ' ■ 

- i , t / . / , ' 11 » M # . I G l ^ 1 * ' ' 



- ■ '/} oik.G m <;l«/t v ' 1 . xqij. oai. 

.;T>?.ppof^iq,pea;Ienf e/l f?c«ndiffinja .Ex ipfa namque 
^^j^. qjjaflrari polFunt, f in primo fchematfe , lunulas infinita: 
sn omnibus illis figuris,quarum ctiam igQot antur quadratil- 
1« ;cqmmpdoinnotefcat ratio cylindri ex DC, circa AC, 
‘ad foiidura ex AHBC, circa AC. Huiufmodl funt qua- 
drans circuli, & ellipfis^in quibus DC» triplum erit 
dufl« lupulae ; Infinita: hyperbol? ,, ,de quibus in calco 
hb.$. d: inf. par ab , , quarmn diametri AC, bales BC; 
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Et infinite infinitae aliae , qui explicatae pafilm reperiun^ 
tur in noftris operibus , quarum omnium quadratur^ 
funt occulti , at innotuerunt rationes cylindrorum adfo- 
lida. H«c confideret leSor. Sed nec’ in figuris fecundi 
fchematis carebirauS' vherirao fru&u, fi prius explicetur 
fequens Scholium maxime obferuabile pro pricipuo no* 
ftro intento. ‘ J 

SCHOLIVM II. 

„ memoriam ergo reuocetur f deinofirationum fu- 
^ ^ periorumiin progrefiu , nos patefecifie, fore GK* 
'ad KL.vt quadratura GT, ad re&angulum HXi &GK, 
'ad HL, vt idem quadrarum GT, ad rettangulum YT. 
Qupd cum vbique verificetar ; non modo elicere pof- 
fumus, fore DC, ad ALBC, AHBLA, vt DR, ad trun- 
cos ABCRQ, BQRP, vtfuprafadum fuit; vel vt triangu- 
lum A1BC, ad duitas figuras, fic prifma DBCAQR,ad 
diftos truncos j velvt duplus cyiindrusex DC, ex Scbel. 

' ’ • • ftipra 
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extriiineo AHBC, circa DB. In quadrante ergo circuli 
vel ellipfis,, DC, fextuplum erit trilinei ALBC. Sic ha- 
bebimus rationes DC, ad tri linea ALBC, in infinitishy- 
pcrbolis fupra memoratis» quarum diametri DB.fcmiba-, 
fesD A; & in infinitis figuris fupra indicatis. Haec relin- 
quimus induftrix le&orum. Nobis quippe ad alia prope- 
randum. • 

PROPOSITIO II. 



Sit in fecundo fchematejn prop.x. pojtto, A Hg Z), quilibet fe- 
miparabola principalis , catus diameter D A, bs(iis DB 
fint reliqua vt ibidem . Erit DC, adtrtiinenm ALBC % 
•ut reflangulam contentum fiib duplo numero parabola v iti- 
tat e au flo , & fub duplo numero binario au flo , ad refla* - 
gulum fub vnitatt > & fub triplo numero atfflo &oitate. 

E St namque, ex ScboL 2. fupra. pafltiu D C.adtri- 
lineum A LBC>vt duplus cylindrus ex DC > circa 
DB,ad annulumex trilineo AHBC,reuoIuto circa D b » 
Sed cum vnicus cylindrus fit ad alnuuluni rx prop. 14. lib. 
3. de Inf. par ab. vt re&angulum fub numero vnitate au&o y 
&fub numero au&o dimidia vnitate, ad fui exce^umfu- 
pra quadratum numeri parabolae. j: &ccmfcqucntef 4upjlqsi 
cylindrus (it ad illum annulum» vt duplum anttcedens, 
nempe rcdiangulum fub numero vnitate au&p ,& fub^u- 
plo numero vnitate au&o r ad /denf confequtns.*- &tlte ex, 
ceflus aequetur rectranguloicontcmo fub vnitate,&lublc* 
quiahero numeri audo diratdi^vjwutis, vtzejofuefjUrq, 
&angulum in luas partes coufEabir ; .fic etiam erit U C , ad 
ALB C. Etconfequehrer, vr duplum ad duplum ' JEfri* 
ergo D C, ad ALBC, vt re&tngulum fub duplB nume- 
ro binario audio , & fub duplo pumero vqitaje ,*u&o , ad 
redangufum fub vnitate , & fabCtriplo ouuvcro vnitate-» 
au&o, Quoda&c- 
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COROLLARIVM 



Ergo triangulum dimidium re&anguli erit ad trilineum 
yt dimidium antecedentis, ad confequens; nimirum vt ante- 
cedens fitredangulum lub duplo numero vnitate a udo , Sc 
f ub numero audo vnitate. 




» * ' * 

* . > 

Innumeris, fi AHBC,fit femiparabola quaaratica ) 
erit I>C, ad trilineum vt 30. ad 7. In cubica vt 56. ad 
[10. fine vt z8. ad y. In brquadratica vt vt 90. ad' 1 3. Etc. • ' 

Et per conuerfionem rationis, erit D C, ad A E B C , vt 
3o.ad23. Vt55.ad4tf. fiimvta8.ad 13.Vtpo.ad77. 

Et triangulum ABC, erit ad trilineum vt ry. ad 7. Vt 
a8.ad ro.liuevt 14.ad7.Vt4y. ad 13. 

Et per conuerfionem rationis, vt iy. ad 8. VtaS.ad 
fiuevt14.adp.Vt 45. ad 32. Etc. z ' 



PROPOSITIO ur. 



Sit i* primo fchemate AH BC, qualibet ex infinitis /Imipara? 
bolis p rin cipalibus , cuius diameter A C t bafis Q B . Erit 

• _ 
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D C, adtrilintum ALBC , vt reti angulum fub numero par 
ruboU vnitate aucto , & fub numero binario autto , ad 
dimidium reti anguli fub numero , & fub numero terna- 
rio autio • 

a - 

E St enim DC, ad ALBC , vt duplus cylindrus exDC,’ 
circa DB, adannulum ex AHBC, circa DB, ex 
duobus ditiis fcholijs. Sed cylindrus eft ad annulum, exprop, 
,i$.ltb. 2. de Inf. par ab, vtrcdangulum fub numero vni- 
tate audo , & fub numero binario audo , ad numerum-.' 
minorem fe binario ( nempe ad redangulum fub numero, 

& lub numero ternario audo, quod aequatur illi numero 
binario minuto, vt confideranci , ac reloluenti redangu- 
lum illud in fuas partes manifeftum fiet ; ) & duplus cy- 
lindrus cfl; ad talem annulum , vt duplum antecedentis' 
ad confequens ,• nempe vt antecedens ad dimidium confe- 
quentis. Ergo& DC, erit ad trilincum ALBC, vt re- / 
dangulum luboumero vnitate audo, & fub numero bi- 
nario audo, ad dimidium redanguli fub numero , & fub 
putuero ternario audo . Quod&c. 

COR.OLLAR V M. 

' ’ . - , » t. • * t « 

Ergo triangulum dimidium didi redanguli, erit ad tri- 
lincum , vc dimidium didi redanguli, ad idem confe- 
quens „ 

SCHOLIVM J. 

k 

... 

Si quis autem in numeris experiri cupiat ] quo pado 
hae proportiones fintexprimendae.inuenietin femiparabo- 
laquadraticafore vti2. ad 5. In cubica vt 20. ad 9. Iu-' 
biquadratica, vt 30. ad 14. vel vt 15. ad 7. Etc. 

Et per conuerfionem rationi, fore DC, ad ALBC» vt 
12. ad 7. Vt2o. ad 11. Vt^o.ad 16. fiuevt 15. ad 8. 
Iteminuenict fore triangulum AIBC, ad didum tri- 

B lineum 
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lineum vt tf.adj. Vt io.ad9. VC15. ad 14. • 

Et per conuerfionem rationis , fore ad jfuiexcefTutn fupra 
trilintam, vt 6 . 10. 15. adi. Etc. 

SCHOLIVM II. 

r/ ♦ • •* i 

Pacet autem ex noftro lib 5. de\btf par ab. non modo in 
infinitis parabolis principalibus poflfe aflignari menfuras 
talium trilineorum, fcdjinaiijs quoque defumptis ex infini- 
tis alijsc^terarum . Sed fufficiat aflignafle duntaxat in prin- 
cipalibus. •. • 

* \ t , 

PROPOSITIO IV. 

Excejfus circuli fupra quodlibet fpatinmfpiralc primi generis 
e [i squalis tr ili neo ALBC, prop. 3 . erto extali femipara- 
bola principali , cui"* exponens aquetnr exponenti potefia- 
tum accelerationis femidiametri per circumferentiam , & 
cuius bafis aquetnr circumferentia , diameter vero fmi- 
diametro circuli . 

S Enfus hic eft . Sit fpiralis EIA, cum fuo circulo femi- 
diametri AE , vt du&a vbilibet AIS,fecantefpiraIem 
in I , fit circumferentia E P S M E , ad circumferentiam-» 
EPS, vtquatbbet poteftas temporis, ad fimilcm potefta- 
tem temporis motuum AE,peripfas; &cftore&angulum 
DC,cum femiparabola ferici principalis AHBC. cuius 
axis AC, bafis BC; &duda A B, efto pariter trilineum 
ALBC, vtdudaGK, vbilibet parallela AC, fievt GK, 
ad K H , fic I K, ad K L ; femiparabola autem talis fit natura?, 
vt fi rationes circunferentiarumfintvtqUadrata temporum, 
ipfa fit quadrarica ; fi vt cubi , cubica ; &c. infuper A C , 
fupponarur aqualis circumferentia? EPSME, & CB. ipfi 
EA. Dicotulmcnm ALBC, aequari excefTui circuli fupra 
fpatium fpirale A E I A . 

. Sumpto 
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Sumpto enim in fpirali quolibet pun&o Inducatur AIS 
& centro A, interuallo A I , deferibatur circulus » fadaque 
intrilineo BK, aequali AI , ducatur KG, paralteiaAC, 
Quoniam motus punfti E, verfusA, eft jequabiiis r erit 
vt AE, adEV, vel SI» fic tempus per A£, adtem-f 
pus per E V, vel 5 1 . Et vc quaelibet poteftas temporis per 
A E, ad fimilem poteftatem; temporis per SI, fic fimrlip 
poteftas A E » vel AS, ad fimilem poteftatem SI . Sed 
circumferentia E P S M E * eft ad circumferentiam E P S , vc 
poteflastemporisadpoteftatem temporis;ergo& vtcircunv 
ferentia ad circumferentiam , fic finulis poteftas AS, ad fimi- 
lem poteftatem S I , V. Q. in prima fpirali , erit etreumfe- 
rentiaEPSME, ad EPS, vt quadratum AS» ad quadra- 
tum SI. Infecunda r vtcubus,ad cubum r Etc.Ergo&per 
conuerfionem rationis , erit EPS ME, ad SME, vc po- 
teftas S A »fiue A E , ad fui exceflum fupra fimilem potefta- 
tem SI, fiucE V- 

Tunc . Ratio EPSME, ad VTI, componitur ex ratio- 
nibus ipfius ad V IT V; nem pe E A, ad A v,& VITV, ad 
ITV; feu EPSME,.adSM E; nempe ex didis, potefta- , 
tis EA, congruentis, ad differentiam inter fimiles potefta- 
tes E A , E V . Ergo ratio £ P S M E , ad I T V , compofita_» 

' B. 2 erit 



Digitized by Google 




12 - DE NF INITIS SPIRALIBFS 

erit ex rationibus E A, ad A V, & congruentis poteftatis EA^ 
ad differentiam fimilium poteftatum E A, E V. V, G. in pri- 
ma fpirali , ex rationibus E A, ad A V, & quadrati E A , ad 
differentiam inter quadrata EA, E V . f n fecunda , cubi ad 
differentiam cuhorum. Quaeferuentur. 

Nunc deueniamus ad trilineum ALBC; ih quo , cum 
CB, BK, *quentur,EA, A V, in fpirali, & cum ratio 
GK, ad K L » componatur ex rarioneGK, feu AC, ad KI> 
nempeCB, adBK, Se exrationelK.adKL; nempe ( ex 
conftrudione trilinci) ex ratione GK,ad KH:<Stcum f vt 
elicitur exprop. ii.lib.p, de lnf. parab. fit vt GK , adKH , fic 
poreftasCB, eiufdem gradus cum parabola, ad differentiam 
fimilium poteftatum CB, CK; nempe in quadradca, vt qua- 
dratum C B, ad differentiam quadratorum C B, C K , in cubi- 
ca, vt cubus ad differentiam cuborum. Erit etiam ratio AC» 
adLif, compofita exiationibos CB,adBK , & poteftatis 
C B, ad differendam poteftatetn CB, CK.Cum ergo ratio* 
nes circumferentia? E P S M E, ad 1 T V, in fpirali, & A C,ad 
KL , in trilineo componantur ex ijfdem proportionibus 
(quia E A, A V » in fpirali , & C B» BA', in trilineo fune a?qua* 
les.) Erit etiam vt E P S M E, ad I T V » fic AC, ad LK. Et 
permutando . Se^EPS ME, fupponitur aequalis A C; ergo 
V T I, etiam asqualis L K. Quumque hoc femper accidat; erit 
quoque exceffus- circuli fupra fpacium fpirale aqualis tri- 
lipeo A L B C. Quod &c. 

i 

■ SCHOLI VM. 

Cum vero etiam triangulum A IBC,a?quetur toti circum 
lo, erit circulus ad illum exceflum, vt triangulum ad trili- 
neum . Sed ex corottxrto prop. ant. eft triangulum ad trili- 
ceumvtreftangulidimidiura fub numero vnitate au&o , & 
fubnumero binario atifto ,ad dimidium re&anguli (ub nu- 
mero, & fub numero ternario au<5to; ergo etiam in fpirali » 
erit circulus ad illum exceffum , in pncfafta ratione ; nirai- 
rucn > vt dimidium ceftanguii feb numera exponentis rem- 
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jporis, fecundum quod fit acceleratio motus femidiametri 
per circumferentiam vnitate au< 5 ti , & fub eodem numero bi- 
narioaufto.ad dimidium reftanguli fub tali numero expo- 
nentis, & fub numero ternario aufto. 

In numeris ergo erit circulus ad primum exceflum vt 5 .ad 
5. In fecundo vt 1 o. ad 9. In tertio vt 1 $. ad 1 4. Etc. 

Per conuerfionetu ergo rationis, erit circulus ad primum * 
fpatium fpirale vt 1 5. &c. ad vnitatem . 

propositio v. • 

Excejfus circuli ftpra quodlibtt fpatium fpirale fecundi genti 
fiSy aquatur trilineo A LBC, prop. z. orto ex tali femiparabo •- 
la principali , cuius exponens aquetur exponenti pote/latum- 
accelerationis punffi per femidiametrnm , cuius bafis aqua- 
tur circumferentia , diameter femidiametro circuli * 

E Tiaminhac talis efl fenfus: fit fpiralis cum omnibus vc 
fupra^fed vtfit AE,adE V, fcu AS,, ad SI, vt pote- 
ftas temporis per E A, ad homogeneani potefiatem tempo- 
ris per EV. Item fit re&anguimn DC>cum femiparabo!*-* 

AH BD* 
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AHBD, cuius axis A D , bafis D B, & fit h*cferiei princi- 
palis iuxta exigentiam ; iniuperefto trilineum ALB C, vc 
du&a G K, vbilibet parallela A C, fit vt G K, ad K H, fic I X , 
ad KL ; femiparabola vero talis fit indolis , vt fi rationes 
A E, ad E V , fint vt quadrata temporum , fit quadratica . Si 
vt cubi, cubica; &c. DE, fiue AC, aequetur circumferen- 
tiaeradij AE.&D A, fiue CB, ipfi radio . Dico trilineum 
A LBC, aequari excdTui praediolo. Fadis.n. omnibus, vc 
fupra * ficaueumentabitur. 

Quoniam motus radij per circumferentiam eft aequabilis, 
erunt fpatia peradla vtipia tempora . Quare & vt quaelibet 
poteftas temporis , ad homogeneam poteftatem temporis , 
fic fimi lis poteftas fpatij adhomogencam potdiatem fpatij. 
Erit ergo vt poteftas temporis motus per totam circumferen- 
tiam, ad poteftatem temporis per circumferentiam EPS, fic 
fimilis poteftas totius circumferenti* , ad fimilera potefta* 
tem EPS. Sed vt poteftas temporis ad poteftatem temporis » 
fic A E, adEV,leuAS, adSI. Ergo & vt poteftas totius 
circumferentiae ad firailem poteftatem EPS, fic AS, ad SI* 
{eu A E , ad E V. Ergo per conuerfionem rationis , vt E A i 
ad A V, fic poteftas totius circumferenti* radij E A, ad dif- 
ferentiam inter ipfam,& fimilem poteftatem EPS * 

Tunc. Ratio circumferenti* radij E A, ad circumferen- 
tiam IT V, corapofita eft ex proportione ipfius ad eam s 
radij A Vjfeu radij EA, ad A V s feu poteftaris circumfe- 
renti* radi; E A , ad differentiam inter ipfam ,. & fimilera 
poteftatem EPS, & ex ratione circumferenti* radi j A V , ad 
ITV$ nempe circumferenti* radi; E A, ad SME. 

Etiam nunc deueniamus ad trilineum , in quo ratio GK , 
adKL, componitur ex ratione GK, ad Kl, & huius ad 
iflL. Vt GK,adKi.ficC B, ad BA', nempeE A, ad AV, 
in fpirali; nempe poteftas circumferentix radij A E, ad 
differentiam inter ipfam, & fimilem EPS; & ex ratione I £', 
ad AT L ; nempe (ex naturatrilinei^exrationeGAT, adA'H. 
Sed vt G K , ad K H, fic circumferentia radij: E A » ad arcum 
SME, vc ft&tim probabitur. Ergo ratio circumferenti* ra- 
dij A E, ad circumferentiam I T V, componitur ex ijfdem 

pra*. 
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proportionibus, ex quibus componitur ratio' GK» feu AC ,'ad 
KL. Quare vt circumferentia radii EA > ad arcum ITV.fic 
ACadKL. Et permutando. Sed circumferentia radii 
EA, fuppofita fuit aequalis AC; ergo & KL.a? qualis VTI. 
Quare facile 'Concludemus fore didum exceffum aequalem 
trilineo. Quod«c. 

Quod vero aflumpmm eft fic probabitur . Cum enimi 
fint CB, E A; B K, A V ; CKyEV aequales ; erit vt AE , ad EV , 
fic BC, ad CA' . Sedvt AE,*dEV , fic poteftas circumfe- 
rentia? radij EA, ad potefiatem EPS; & pariter vt in para» 
bola BC, ad CK , fiue D A ad AG , fic fimiiis poteftas DB. 
ad fimilem poteftatem GH erit etiam vt poteftas circumfe- 
rentia? radi j EA, ad fimilem poteftatem EPS, fic fimiiis 
poteftas DB, ad fimilem poteftatem GH. Et vt circumfe» 
rentia ad circumferentiam ,ita D B, feu G K , ad G H. Ec 
per conuerfionem rationis ,vt circumferentia radijEA,ad 
arcum SME, ficGK , feu AC, ad KH. 

SCHOLIVM I. 

Sed etiam triangulum AIBC, aequatur toti circulo; vn- 
de erit vt triangulum ad trilinenm , fic circulus ad exceffum. 

9 Sed 
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Sede* corollario prop.t. eO: triangulum adtrilineum vt di- 
midium redlanguli fub duplo numero vniqite audio, 8dub 
duplo numero binario audio; nempe redlangulum fub du- 
plo numero vnitateaufto,&fub numero vnitate audio, ad 
redlangulum fub vnitate , & fub triplo numero vnirate au- 
ttoj etiam ergo in fpirali , erit circulus ad illum excetfum, 
vt redlangulum fub duplo numero exponentis poteftatunu 
temporis motus accelerati pundli E, verius A, aud*o vni- 
tate , & fub numero vnirate audio , ad redlangulum fub vni- 
rate, & fub triplo numero vnirate audio. Quod idem eric 
cum triplo numero voitate audio . 

In numeris ergoerit circulus ad exceflum in prima fpirali, 
vt 15. ady. In fecunda ,vt a8, ad io.feu i^adj. In tertia, 
vt 45. ad 13. 

Et per conuerfionem rationis erit circulus ad ipfum fp{- 
rale fpatium,vt ij.ad 8. Vt 28. ad 18.feuvt14.ad9. Vt4j. 

ad 3 2. Etc. 

• • * ’ 

SCKOLIVM II. 

< Menfurauimus ergo bina noua genera infinicarum fpira* 
fium diuerfiflima ab iis, quas alias confidcrauimus;quar,vt 
& iila:,redigi poliunt ad infinite infinitas. Sicuti namque in 
j>rop. i.&z. adhibuimus femiparabolas feriei principalis 
pro inuentione trilineorum ALBC, menlurationi ipfarum 
inferuientium , fic adhibentes alias infinite infinitas femi- 
parabolas , ex illis confurgerent infinite infinita trilinea, quas 
infinite infinitis excelli bus circulorum fupra fpatia fpiralfa»* 
oftenderentur aequalia . Quae omnia ledtoriindicaflefufficiat. 

SCHOLIVM III. 

I • ' 

Quaeoftcnfafuntde fpiralibus in integris circulis deferip- 
tis verificantur quoque , iifdem omnimode mediis , de fpi ra- 
libus cVripcis in circulorum fcdlorib.is .Pro quo, eflofedlor 

' ; ‘ quili: 
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quilibet ADC, & femidiameter AC : ,Tera t ur perarcumi 
CED, accelerate ,& C, perCA, xquabiliter; vel CA , 
perCD, xquabiliter, &C, perCA * accelerate. Sic orien- 
tur bina fpatia fpiraliaCBA, ad qua; fe&or ADC, habebic 
proportiones fupra expolitas in integris circulis* & illorum 
tncnfurationi inferuirent trilinea fupra expolita ALBC;fed 
quorum AC, xquaretur circumferentia; CED. 

Huius generis eflet linea illa, qua; deferiberetur a graui 
naturaliter cadente verfus centrum telluris in falfa hypotheft 
copemicana, vel femicopemicana,in plano xquatoris . Sup- 
ponamus ergo A, fore centrum telluris, & AC, compou- 
tamex fuafemidiametro , & ex altitudine aliqua perpendi- 
culariter extante fupra telluris fuperficiem. Cogite mus, & 
falso fingamus tellurem moueri in plano a;quatoris diur- 
no tantum motu.CA mouebiturxquabiliter per arcum CD; 
& graue C,per CA , fecundum quo d fupponuut probare Ga- 

C lilinis. 
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lilxus, acRicciolius, accelerate iuxta quadrata tempcrumi 
Si ergo intelligamus talem motum continuari vfque ad cen- 
trum A, & interim AC, feratur aequabiliter per quantitatem 
arcus CD ,&fpiralis deferiptaexboe duplici motu fitCBA* 
fctflor DAC, eri: adfpatium fpirale ABC A, iuxtanoflras 
doftrinas fupra explicatas , vr 1 5. ad 8. 

Ex quibus feqmtur roanifefte , quod fi CDA, foret qua. 
drans circuli, & fuper diametro AC, conciperemus fcmicir- 
culumad eafdes partes ABC, hunccaTurum intra lineam 
ABC. Eflet namque minor fpatio ABCA j cum ipfius foret 
duplus quadrans ADC. 

Ex quibus fequitur,faifum fore, quod afferituraCIarilfi- 
mis viris Galilxo DiaL 2.fyftem.Cofm.paglatinis 1 19.120. 
afferente lineam talis mopus circularem fore; & Ricciolio 
Iib.9-Almag.n0ui cap. 17. num. 14. affirmante intra femi- 
circulum cadere, femperque magis, ac magis ad diametrum 
accedere, quo magis elongatur a fuo principio . Cadit 
quippe femper extra j & oftendi poteft ex iifdem affumptis 
a Ricciolio. 

Supponamus enim infehemate Riccioli.CD, fore arcum 
quadrantis , & praeter hoc, eadem, qua: fupponit ipfemet, CF, 
cffearcum vnius gradus,&FS,3i.earundempartium,qua- 
liuin CA, velFA,efl 200, 000. Quoniam pun&um C, 6 . ho- 
rarum fpatio conficeret C D, quadrantem, & graue per- 
tinget et ad centrum A; Semotus C, per CGD, efi tequabclis ; 
ei it quadrans D C, horis 6 . pertranfitus ad arcum CF , 
vnius gradus horariji 4, minutis excutfum, vt tempus, ad 
tempus. Ergo quoque vt 8 100. quadratum quadrantis DC, 
eda. quadratum arcusC F , fic quadratum temporis motus 
per C D, ad quadratum temporis motus per C F. Sed vt qua- 
drarum temporis per C D, ad quadratum temporis perCF, 
fic fpatium C A , feu F A, ad fpatium confe&um 4. minutis . 
Ergo vt 8 1 00. ad 1. fic fpatium F A, ad aliud. Scdfic2oo, 

<00. ad 24. — . Ergotantutri erit fpatium pertranfitum . 

Sed talium FS, fupponitur 31 . Ergo dicunt fpatium cft 
minus FS. Cadit ergo diftum pun&um fupra . Sic probabi- 
tur de omnibus abjs. Ergo&c. 
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Hanc eandem demonftrationem attulimus paucis ab hinc' 
menfibus in quodam libello italice confcripto , in quo confi- 
derabamus rationes qualdam a Ricciolio excogitatas con- 
tra opinionem Copcrnici; fcd vel noftra, vel Typographi 
incuria» vice 200, 000, feribitur ibi 2,000, 000. Sedeft res 



parui momenti , quam facile le&or animaduertes . Necenim 
Ricciolius, cuius data airumpfiraus,fupponit FS, 3 1- 2,0x30, 
000, fed 200, 000 . Si ergo operaberis cum 2, 000,000, FS, 
euadet 3 1 o. & confedum fpatium 240. cum fra&ione ; & mi- 
nus F S . Si autem acceperis 200, 000; F S , erit 3 1 . & fpatium 
24. &c. adhuc minus . Sed ne deinceps numeris aberretur 
accipe Le&or fequentem deraoftrationem a profundo 
Geometra Iacobo Gregorio Scoto eleganter oltenfam. 

^ 2 pR0 _ 
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PROPOSITIO VI. 

In Quadrante DEA, & femicirculo Dc A, fit dattavbilid- 
bct DCB ; dr (it i it duplicata ratione arent E B A, ad arcum 
AB ,JtcDB, ad B S. Punctum S, cadet fnpra-C . 

F latBF, dupla BD,& ducantur rc<5ta:F A, A E» AC, ABi 
Quoniam anguli FCA, FAB, in femicirculis funtrc&i; 
eruntFB, AB,BC, continue proportionales. Et idcirco» 
vt quadratum FB.ad quadra tum BA, fic FB,ad BC. Et antece. 
dentium femiffes. Vt ergo quadratum EA, ad quadratum 
AB, fic DB , ad BC . Cum vero maior fic ratio arcus EBA, 
ad arcum AB, quam chorda? E A, ad chordam AB, vt often- 
dunt quamplurimi, inter quos Copernicus, qui primus no- 
bis occurrit, lib. i. rettol.theor. 6. &confeq.uenter maior ra- 
tio duplicata arcus EBA, ad arcum B A, quam quadrati 
chorda: E A, ad quadratum chordae BA; erit etiam ratio 
duplicata arcus ad arcum maior ratione Db, adBC. Sed, 
exfuppofito,DB, ad BS»eftin duplicata ratione arcus ad 

arcuou 
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arcum ; ergo maior eftrarioDB, adBS, quamDB » ad 
BC. Minor eftergoBS, quam BC . Quod&c. 



SCHOLIVM I, : 

Quoniam meminimus prtefata: noftra? opella: italiVeconr- 
feripta?, in qua confidcrauunus argumenta Riccioli/ , op- 
portunum iudicamus lectorem admoner? de duplici errore 
anobis commiffo» ex eadem caufa prouenienrc . Suppo- 
fuimus namque velocitatem ad velocitatem , fiue impe- 
tum ad impetum, fore vt fpatiumad fpatium. Q^od equi- 
dem ex Galilaei dodriniscftfalfum. Nam haec funt in fub-- 
duplicata ratione fpatiorum . Cum namque velocitas ad 
velocitatem , fiue impetus ad impetum , fit vt tempus ad 
tempus ;& fpatium ad fpariumfitin duplicata rarionetem- 
porum; erit quoque fpatium ad fpatium in duplicata ratio- 
ne velocitatis ad velocitatem, fiue impetus ad impetum -Er 
confequenter velocitas ad velocitatem, fiueimpetus ad im- 
petum, in fubduplicata ratione fpatij ad fpatium. 

Male ergo diximus ibiinpag-97.1in.vltima.Cw//i empi- 
piti in M,L, fone come 

Sic in pag. 123. falso affirinauimus , quod fi in BT, mei- 
piendo a B>- nnmeremus pedes 1059846. - , ptin&um ip- 

fos terminas illud fore, in quo grauc accelerate motum tan- 
tam obtineret velocitatem , quantam dum immobile in B , 
mouebaturcirculariter duntaxat. Nam numerus horqm pe- 
dum erit tertius proportionalis horum , 23367708. & 
105984 6 2 . nimirum proxime, ‘faluo errore* 48069. • 



SCHOLIVM II- 

=' 

•»/*<** 

Quamuis vero deinceps tradenda haud a tf infinitas fpira- 
les fupra expolitas pertineant , nihilominus cuin fint geo, 

metri* 
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metrica non putamus congruum fub filentio ipfa relin- 
quere. In primis ergo ad memoriam rcuocetur, medijs tri— 
lineis A LBC, explicatis inprop.2.& j.obtenras fuiflfeinen- 
£uras ipatiorum fpiralium ( trilineorum prius , ac eorundem 
refiduorum ad parallclogrammum patefadis quadraturis.) 
Verum alia quoque fymptomata circa ipfamanifeftari pof- 
funt. Trilinea. enim praedira declarata fuere proportiona- 
liter analoga cum trunco A LBCRQ, cylindrici exiftentis 
jfuper AHBC. Vnde centra aequilibri] ipforumiecundum 
BC, appenforum, seque fecabunt B C . Sed in qua ratione 
fecetur BC,a centro aequilibri] praediri trunci in primo 
fchemate , traditum fuit in part. 2. Mifcell. nojlri Geometr, 
prop. 2. fchol. 3 . in fecundo vero fchemate in fcholio 2. Qua- 
re & centra praedirorum trilineorum ALBC, fecundum BC 
appenforum non latebunt,. 

Ex quibus licebit quoque colligere /n eadem BC, centra,, 
aequilibrii refiduorum A LbL), ad parallelogramma . Qui- 
bus habitis paruo labore. aflfequemur rationes cylindro- 
rum ex D C, ad folida ex ipfis reuolutis tam circa DB , quam 
AC. Vnde patebunt quoque rationes cylindrorum ad mui- 
cem, & cubationes truncorum cylindricorum fuper ipfis 
exiftentium diagonaliter referorum . Quae tetiguTe fufi- 
dat .. 

propositio vii. 



Jnambobus fchematibus erit AH BC , ad lunulam vt B C , ad 
interceptam inter C, & centrum apuilibnj AHBC , appcnfx. 
fecundum BC ,. 

C Vm enim ratio cylindri ex D C>. circa AC , ad folidum 
ex AHBC, circa eandem fit compofita ex ratione DC, 
ad AHBC, & ex ratione dimidise BC, ad diram inrerceptam, 
quae fit C K, ex lib. 3 .de Inf. parab.prop.$. nempe, ex fchol. p. 

eiufdem , 
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esufdem f ex rationibus dimidii DC, ad AHbC, & BC , ad CK; 
ratio dupli cylindri ad folidum; feu cx prop.p. DC, ad lunu- 
lam componetur ex rationibus DC, ad AHBC, &BC, ad 
CK . Sed quoque ratioDC, adlunulam componitur cxra- 
tionibus DC,adAHBC,& huius ad lunulam; ergo ablata 
hinc inde eadem ratione DC, ad AHBC , remanebunt 
atquales rationes AHBC, ad lunulam , & BC,ad CK. 
Quod &c. 

i 

COROLL ARVIM . - 



Perconuerfionem ergoTationis, erit AHBC, ad erili- 
ncum vtCB.adBK. Ecdiuidcndo, lunula ad trilineum , yc 
CK, ad KB, 

PROPOSITIO VIII. 



In ambobus fchematibus (i ducantur B P t fecans curuam BLA , 
vbilibet in L , & GHLK , parallela AC : femptr CP , HK , * 
Junt .aquales . 
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H Oc velificatur in ambobus fchematibus, vt applicanti 
dcmoftrationem patebit , licet cadator non duxerit 
BLP>nifi in prima figura. Cum enim fit vtGK, ad KH, fic 
1 IC, ad KL ; & cum vt I K, ad KL > fic AC, ad CPj erit GK, 
adKH , vt AC, ad C P. Et permutando. Sed GK, AC* 
.te quales; ergo & HK, PI, xciuales, Qpod&c. 

: ; \\ v - ‘ ' n \ ' 

v ; ■ r ' . »r 

SCHOLIVM. v” 

Conftruximus fupradi&am propofitionem propter fe ipfam 
tantum licet alia ex ipfa non deducamus . Etha»c de in- 
finitis fpiralibusj licet harum do&rinaad plura prorogari 
poflit. 




• v *\ - • 
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calce Iib. 5 . quem De Infm. Pard. nomina- 
t£S uimus, quidam infinita folida confideraui- 
•'■^1 mus Conoidea Hperbolica appellitata. , quo- 
rum tum menfuras , tum grau itatis centra 
aflignata fiiere. Talis verd ipforum extabat 
natura ; vt in fchcmate ibidem appofito.infra- 
que repetito, vt quadratum AD, ad quadratum KH(exiften-i 
tibus AD,RH, quibuslibet ordinatim ad diametrum BD, 
applicatis ) ita foret difterentia quarumlibet poteftatum fimi- 
liumDF,FB, ad differentiam fimiliura, & homogenearutn 
poteftatum HF, FB (cxiftentcFB,femidiametro tranfuer- 
fa . ) Modo infinita conoidea Hyperbolica alterius gene- 
ris confideranda veniunt ; in quibus fit vt redangulumj 
FDB»ad retftangulum FHB (exiftentcFB, diametro tranl- 
uei ia ) fic quilibet potcftas AD, ad fimilem poteftatem R H, 
Si ergo fit in ratione didorum rcdangulorum AD » ad RH; 
ABC, erit prima Hyperbola , fiue linearis . Si quadratum- 
ad quadratum ; fecunda, fiue quadratica. Si cubus ad cu- 
bum; tertia, & cubica, Et fic in altioribus potcftatibus ,« 
Atqui non modo confidcrare libet cxpofitashyperbolas in- 
finitas, in quibus ratio poteftaus AD, ad poteftatem RH , 
fit vrcunque multiplicata proportionis AD, ad RH; verum 
eriam,in quibus proportiones poteftatum AD,RH, fint ad 
fimpiicem proportionem AD, adRH,in quacunque pro. 

D portione. 
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portione \ Nempe , vt non modo ratio poteftarum AD^Ff, 
fir duplicata» triplicara,quadruplicataproportkmisfirapli- 
cis AD, ad RH; fed etiam fefquialtera, iefqu tertia, dtc. du- 
pla , tripla fefquialtera , fefquitertia , &c. Nihilominus 
exemplificando, confiderabimus eas poteftatum integrarum. 
Leftor quippe affrictus noflris operibus , nullo negotio 
dgnofcet quo pafto do&rina? quxdam inferius tradenda? 
vcrificentur de omnibus . In primis autem raenfurabimus 
annulos quosdam latos ex ipfis genitos. Sed prius vniuer- 
falius proponemus, & probabimus ptop. 25. mifccll.hyper- 
bo. anteque omnia 24, apprime neceffariamcxeoderu tran- 
fcnbemus. 

' ... j'~ 

PRO- 
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PROPOSITIO J. 

Si retta A B\ fccetur in C , bifariam , j» Z* F, rfwW1, 
i <7, todemqnc modo m F, F • Reti angatur* AG B y erit exctj- 
f H s reti anguli A \B, fapia nlfangulut» F £G. 

A F N> | 4 h/|g B 

1 II . h... A * 1 



1 



i 



r ' i | r 7 I 

i Nam re&angulum AES diuiditur injretf angula AEG. & 

AE.CiB. Parirer reftangulun^ AEG.di^dicur^mreaan 

FEG,&in redtangulum AF,tQ; feurfGt,quia AF.ex y- 
pothefi, eft aequalis G B. Ergp exceffus fcaanguh AEB, fu- 

pra rctfanguIumFEG, ef|reianguIunfAE,GScumreaaa- 

gulo E GB,- quae duo re# an $ ula ^nc aqualia re&anguL» 
AGB, Quare patet propOfaum* 



propositiO.il 

Si in wJSiis btdhlis finilUm dnjtn. 

tur plrnlltU Uteri tranfuerU^cnus tqn.Ub», tdd,.- 
merntm ntf liu, it inUmfan, h,pe { bi*,u rc, ItanguU («b 
ntrtibnt ipftrnmmfttlnrnm nlundnn* ‘ntu, he, r k,U,,rant 
ndinmccmj,, d,ff,,,nt,tm/flt,n»d.m,d,t btji, , & tnttr- 
ceparum inter ip fas ■,& diametrum .• 

A BC, DEF, (mt oppofita» hyperftote rtilufcutraue gra- 
dus, quarum latus rranftrerfunr E B; D F/ A G» noe 
aquales ordinarim applicata ad diametros aquales HB,E » 
& fine dutfz LO,PS, KH, parallelae . Dico reSangulum LNL,. 
cfle ad rettangulum PRS, vrdifferenria potcftatuin AH.HO. 
congruentium hyperbolis, ad fimilcm F 0 *! [tl ‘ 

turaCHjHS. Applicentur ordinarim MV,NT, vt 
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infchemdtel Quoniam , exhipotheft, rc<ftangulum EHB' 
fiuei^BHjcft ad re&angulum ETB, fiuc VBT, vt poteftas 
AH , congruens hyperbolae , ad Gmilem poteftatem NT , fiud 
OH; ergo per conucrfionem rationis , erit re&angulunu 
KBH, adrei^angulum KTH, exccflum ipfius fupra redan- 
eulum VBT , e x prop. ant. vt poteftas AH » ad fui exceftu tn 
lupra ftmilem poteftatem HO. Conucr tendoque, re&angu- 

lutn 
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luf3 jeTH, fiuc LNO, erit ad rcftangulumKBH, vt differen- 
tia poteftatum AH, HO, ad poteftatem AH, (iue HC. F.odem- 
que modo probabitur rcdtangulum KBH, fore ad rcctangu- 
lum PRS, vtpotcftas HC , ad differentiam ipfius,& potcftatis 
HS . Ergd exarquiii, re£tpguli|mLNO, eiit ad redan- 
gulumPRS, vfdififerentiapoieftatum AH, HO, ad diffe- 
remiam pdtcjhtutnCH, HS. Quod&c. 

iPRQpqsiTip iii. 

— I * 

" I I 

taralleloq ramrnitrrr^trctrmfcript ttn^ parabot.e , ejl ad ipfam 
tubus cylindricus ipx gyraitone pAralltlogr ammt circurnfcrip - 
tibyperbol* circa fecundam conjugatam diametrum , ad an- 
nutum litum ex renolutjdnc hyj>\rboU\circa\eandem diame- 
trum; d’ hoc tam fecundum tusum, q uam r etundam partef 
fropertiondlesxdummoit hypeybola £r parabola (int eiufdcm 
gradus , & hafes ipfarum proportiinaltttrf \cntur , 

T dpi I l\L ! 

/ i I ] NiX i • 

E Sto hyperbola ABC, cufos axis B N j ^iaineter tranfuerd 
faEBi centKim Lilfecun^ddiamerel-KMj parallelo- 
grammufcl ,ei ’ circumfcriptum G0r pariter ite parabola-. 
AOC, eiufdem gradus cum hyperbola,cum libi circumfcrip- 
jo parallelogrammo PC. pico tuBum cylindricum cxrc- 
uolutioneCG,circaKM,cffead ahnulum ladumcx rcuolu- 
tione ABCjciriia candetn KM, vr parallelogrammum PC, ad 
AOC, parabolam\in AC, fuppofitaeotnmuni bafi parabo- 
hyptrbola?, acoipiaturarbitrarie punitum l, per quod 
agatur FITi' paraiteht -^E, fecans omnia vt in febemate. 
Quoniam exprop.ant. potcftvrs A N,eft ad cxceffum ipfiusftw 
pra fimilem poteftatem NI, vt rcitangulum VBN , ad re&an- 
gulumTHI;&vtre<ftangulum ad re&angulura , fic armilla 
circularis cx N B, circa K M, ad armillam circularem ex 1H 
titea eandem : & vt pottftus AN* ad ftii exceffum fupra fimi- 




|.-1 kV.v}- \ 

\ * 

i 

) • vw« .** 

••VW^N y 



r{o7? : 

c 

, t DC 



«oo;. 
* ,<.• 
i i - : 
rr^r. r : :•; .. 



!era poteftatem IN , fic 'NO, in parabola adKT;exprtp. ttl 
lit . p.dcinf. parat. Ergo yr armillaex NB.-ftuSIi circa 
KM, ad armillam ex HI, fic NO>feiil£,ad IRL Erfitfcmpcr. 



Ergo 
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fcrgovt omnes armilla; ad omnes armillas ;nempfc vt tubus 
ex parallelogramtno , ad annulum ex hyperbola , fic paralie» 
logrammum ad parabolaops vt lcftor proprio marte con- 
cludere poterit, fcquendo vejligiaprp/». 26 , nojlri mifctUJtj - 
ftrb % Ergo &c. Quod &c« 

SCHOLIVM I. 

i 

r I 

- LT" ^ * 'v. 1 • 

Sequitur exihis,parabdianj AQC , folidiim ex ABCjtrili- 

neumAPO, foliduoTex triljneo A§G, forfUfina , & bin«-» 
quantitates pnoportionalit er analogas xam ip magnitudine, 
quamgrauitate. Vnde omnia ded uda i» /tholi/ s j>roj>.i 6 , 
t*t* tam quoad- proportiones tuborum\a<8 partes annuli , 
quam quoad talium partium centra grauitatis.porerunt, vt 
ibidem.elici *^I>educeinus ergrTj&Tfbtf nebimus tum menlu- 
ras , tum grauitatis centra inunitorum folidorum; vt in prae- 
fatis fcholiis* 

.. • • / * ■ . . «“ • 'i - p 

V > * ’ I 

SCHOLIVM II. 

i . * * 1 

i* . i 

Porro quifpiam fecutn reputans infinita conoifiea hy- 
perbolica confiderata inlib.^. menfurita fore ; nec non ex 
prxfentibus menfurari fecundum , quod cft ordinarium ; 
facile in eam ruet fententiam, omnia ha»c nimirum men- 
furari poffe • Aftvaldfc decipietur. Vel fi hoc obtinuerir, 
hyperbolae ordinaria? quadratura ipfum haud latebit. Quod 
fic oftendimus. In fchemate fequenti,ABD, fitfcmihyper- 
bola quadratoquadratica , in qua nimirum fit vt re&an- 
gulumFDB, ad redlangulum FHB» fic quadratoquadra- 
tutnAD, ad quadraroquadracum RH; DBC, autem fit fe- 
mihypcrbola quadratica, vt in eadem ratione re&angulo- 
rum lit quadratum DC, ad quadratura HO. Ergo erit etiam 

, vt 
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vt quadratoquadratum AD, ad fimileRH, fic quadratum^ 
DC, ad quadratum H.O. Et fubduplicando proportiones, 
erit quadratum AD , fiu£GH,ad quadratum HR, fic LH, 
adHO. Exquibus facile concludemus, fore vt cylindrus 
exED, circa BD, ad couoides ex ABD, fic parallelogram- 
mura BC, ad femihyperbolam DBC. Quare daretur qua- 
dratura femihyperoola» ordinari». Idcirco valde fufpicor 
omnia nate foiida menfurabilia haud fore noftris viribus • 



SCHOLIVM III, 



Pnma hyperbola, quam linearem diximus, aliud non- 
efl quam tegmentum trilinei parabolici quadrafici rclefti 
linea diametro parallela, vtfacile patebit perluftranti 
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r \t>.& vj.pdr.p.mifcclLnoftri Geom. nec non prop, 19.lib.5Jc 
Jnfin.parub. Quare cum in fchol. 1. & 2. prop. 1 5, lib. 3. dcj 
Infin. p*r*b. tradita fit ratio dvlindri circumfcripti ad fo- 
lidum ortum ex rotatione ipfius circa fuum axim; nec non 
txprop. 37. reperiatur eiufdeip centrum grauitatis ; habe- 
bimus quoque quadraturam, & centrum aequilibrii alterius 
noua: figura? nunc explicanda». 

Supponamus DBC, fore ferrjihyperbolctn linearem , cum’ 
reliquis (licet fchema non exprimat, quia conuexitasBOC, 
debet cfle interior;) ABD, vero talis fit figuram feraper AD,' 
fit ad RH, in duplicata ratione re<ftangUliTDB,ad redtangu- 
lum FHB, fiuc vt quadratum DC, ad quadratum OH. 

Dico in primis, di< 5 h? figura? dari quadraturam - Erit au- 
tem reftangulum ED, ad ipfam,vt cylindrus ex BC , ad co- 
noides ex DBC. Nimirum vt quadratum DF,adquintamJ 
partem quadrati DB , cum triente quadrati BF,& cum dimi. 
dioreftanguli DBF. Item patet in DB, dari centrum arqui- 
librii , quod erit idem cum centro grauitatis conoidis. 

Ex quibus dabitur ratio cylindri ex ED, ad folida ex fe- 
hufigura,Guc circa AD, fiue circa EB. Quare nec ratio ip- 
forum folidorum ad inuicem ignorabitur . 

SCHOLIVM. IV . 1 

Nec videtur omittendum indicare , qualiter ex didtis, fa- 
cili habeamus & rationem omnium quadratoquadratorutn 
redtanguli circumfcripti hyperbolae quadratic^ , ad omnia 
quadratoquadrata iphus; & omnium poteftatum in aliis, 
quarum exponentes fine dupli poteftatum ipfarutn . Scn- 
fus nofter hic eft . 

ABD, fit femihyperbola linearis, DBC, fit quadraticai vt 
fit ficuti AD, ad KH, fic DC, quadratum ad HO, quadratum. 
Vnde concludetur, vt omnes lineas ED, ad omnes lineas 
ABD, ficomnia quadrataBC,ad omnia quadrata DBC. 
Cum ergo etiam fit vt quadratum AD, ad quadratum R H, 
fic biquadratum DC, ad biquadratum HO; facile elicere» 

E poteri- 
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poterimus, vt omnia quadrata ED, ad omnia quadraraj 
ABD.fic omnia biquadrataBC, ad omnia biquadrara DBC. 
Quum ergo detur ratio omnium quadratorum ED* ad om- 
nia quadrata ABD ; qua: eft eadem eum ratione cylindri 
adconoides; dabitur ratio biquadratorum BC, ad biqua- 
drataDBC, Sic fi DBC, fi: femihyperbola cubica > pate- 
bit eodem modo dari rationem omnium cubocufcjortfnt- 

BC,ad omnes cubocubos DBC, Etficinalijs. 

r' i» . • 




SCHOLIVM V. 




Porro ulterius procedentes confideremus infinitas hyper- 
bolas initio expoficas, fiue fcmihyperbolas ABN , quar in- 
telligantur rotari circa fecundam coniugatam diametrum 
KM. Iam inprop."$. aflignauiraus rationem tubi cylindrici 
exrectangulo GN> circa GB, tam ad annulum ex trilineo 
GAB, quam ad annulum ex femihyperbola ABX . Collegi- 
mus 
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mus enim fias propor emes ex iis, quas haber re&anguIunLl 
PN, ad trilineum APO, & aci fc mi^arabolara AON, eiufdem* 
gradus cum hyperbola .. Nunc cogitemus re&angalura PN, 

r E x cuius 
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«uius latus NO, fit media proportionalis inter NB, BV; Sc 
duftaFT.OV, parallela, quadratum FR , fit squale redtan- 
gulo HS a, &perO, A, & per omnia pimdta R, tranfcat 
curuaARO. . 



PROPOSITIO IV. 

r 1 — : 

'figuri AON\ funt i» finit a femtparaboU vnius intermtdidfi 
de quibus loquttti fumus initio Itb. 5 . de lnfip*rab t 



Qj 



VorfUm quadratum N O ,‘fiue 1 £, eft squale reftangu^ 
lo NBV, fiucIST»& quadrarum RF,eft squale rcdtan- 



^ gulo H S 2 ; ergo vt quadratum No, ad quadratum 
fR,fic redlangulum NB V, feu ENB, ad redlangulum HS2, 
Ime EjB. §ed,ex natura hypcrbolarum , vt re&angulum 
ENB,adreftanguiumE3 B,fic poteftas AN, congruens hy- 

S erbols , ad fimilem potcftatem H 3 ; nempe fimilem pote- 
atemR4(dudla.R 4, parallela AN, quia squalis IN, feu 
H$. ) Ergo & yt quadratum NO, ad quadratum FR, fiue 
O 4 , lic poteftas AN, congruens hyperbols, ad fimilem po- 
teftatem R 4. Sed vt quadratum NO, ad quadratum Oq.fic 
poteftas ordinatim applicatarum in didlis infinitis parabo; 
Usj vt experienti patebit, &,yt explicabitur. Ergo &c. 



SCHOLIVM. 

1 ' •** ‘ ' i - ! 

i — T .! , ■ , 3 

Sihyperbolafit Linearis, vf quadratu tfl NO, ad quadra^ 
tum04, fic AN, ad R 4. Sedficin trilineo parabolieo qua- 
dratico; ergo AON, eft tale,* nempe prima parabola illius 
|eriei . 

Sibyperbola fit fecunda, cft yt quadratuiqNO, adqui^ 
" Uratur 
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dratum O4, fic quadratum AN, ad quadratum R4. Ergo 
AON, triangulum, & fecunda illius feriei. Interda, ve qua- 
dratum NO, ad quadratum O 4, fic cubus AN, ad cubum R 4, 
vt in parabola intermedia inter triangulum, & parabolam-. 
quadraticam. Cum enim in ipfafit NO, ad O4, infefqui- 
altera proportione AN, ad R 4 ; erit quadratum NO, ad qua- 
* dratum O 4, in triplicata proportione AN, ad R 4; nimirum 
vt cubus ad cubum. Et fic in aliis, , 

^ Amantiffimus Praeceptor nofler Caualerius in extreit. 4. 
'fcbol. 4. adprop. 34. fatetur non conflare fibi rationes omnium 
cuborum quadrati circumfcripti quadranti circuli, ad om- 
nes cubos ipfius quadrantis , illis verbis . De ratione cubo- 
rum nihil mihi confiat . Conflabit autem nobis, fi fequen^ 
tem yniucrfaliffiraam Propoficionem praemittamus, 

propositio v. 

Sit reti angulum DC, cum qualibet f emi figar* ABC , qua roten- 
~ turcirci BCi&foiid* rotunda genit* fucentur plano tra 
— -• - feutfii 




3* de inf miris hyperbole, 

feunteper BC , tretfo fupra rett angulum DC , & fe mi cylin- 
drus ex DC, eum femifolido ex ABC, librentur ex BC. Momen- 
tum femicytindri, ad momentum f emi f oli di, erit vt omne* 
tubi rett anguli DC, regula AC , ad omnes cubos femifgur* w 
iuxa eandem regulam . 

i , 1 

' f 

) 

4 

D Vcatur arbitrarie EGF»Sr imellfeanwr femicircufi ra£ 
diorum EF,FG V eredi plano DC, ap penite* F, fecun— 
dum horizontalem EFr & femicirculf radii Elf, fitcentrun® 
grauitatis H»femicirculiverd radii GF,^cceijitrumgraui««r 
tatis K. Oftendunr communiter Mechanic 1 ^, qUorum vnus; 
Caualerius exercir.f.prop. 6. Jfuorumcunque prauium a qui- 
buslibet difiantys fufpen forum momenta fore intftionc (ompa-; 
fit a ex ratione dtjl antiarum , & grnmtattmr. Ergc^xario moi* 
menti femicirculi radij EF , ad momentum femicirculi ra» 
dii G F ( fi hi fint fufpenfi fecundum- fua centra grauitaris 
H.K) compofita erit ex ratione grauitatis vniusad grauita- 
tem alterius i feu magnitudinis ad magnitudinem * nempe- 
quadrati EF, ad quadratum FG ; & ex ratione HF r id FKV 
Sed vt HF , ad FK , fic EF , ad FG ( quia HF , KF , fimt partes - 
proportionales EF,FG , quia centra grauitatis in femicircu- 
lis funtfimiliterpofita.)Sedh3edu£e rationes componunt ra- 
tionem cubi ad cubum .. Ergo- momenta hajc funt vt didr 
cubi .. Et fic in omnibus . Ergo & momentum femtcylindri 
ad momentum femifolidi» vt omnes cubi ad omnes cubos,, 
Quod&c. 

scholivm ; 

i 

Qotiefcunqne- ergo- habebimus rationem- omniurrr cubo- 
rum redanguli DC, ad omnes cubos femifigurx ABC , nec- 
non rationem cylindri exDC»ad folidum ex ABC , circa-i 
BC,fihaec fubtrahatur a priori,, reliqua erit ratio diftantias 
centri grauitatis femicylindri d rc&aBC, ad diftantiam cen- 
tri grauitatis fumifolidi ab eadem. Et fi fubtrahatur ratio 
" ’ " dilUa- 
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diftantiarum centrorum , reliqua erit ratio (olidorum^ 
Cumque ex fuppofita quadratura circuli detur diftantia». 
centri grauitatis (emicylindri , dabitur & reliqua . E contra 
(i dantur rationes folidorum , & diftantiarum ,fi hx addaa- 
fur fimul, conlurget ratio cuborum . 

Quam vniuerfalis ergolit prxfens propofitio, & quot cen- 
tra grauitatis medietatum folidorum circa axim liceat alli- 
gnare in infinitis conoidibns, & infinitis aliis (olidis, vi- 
deat le∨nos enim breuitati confulentes, circa hoc nonj 
imoramur. Solum ex hac eliciemus (equcntem notitiam 
Caualerio incognitam . 

PROPOSITIO vi. ’ 

Omnes cubi reli annuit fnnt Ai omnes tubos (juair Antis circuli 
fumptoi y vt dittum e/i , vt re 3 Angulum ai \_<]u.tdr Antis . 

4 

E X prop.Ant. omnescubi DC.funtad omnes cubos qua- 
drantis ABC, vt momentum (cmicyhndriexDC, circa 

BC, 
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£C,ad momentum quadrantis fphgrx ex ABC, circa BCJ 
Ratio momenti ad momentum componitur ex ratiore fe* 
jnicylindri ad quadrantem fphcricum,& ex diftantia eius 
centri grauitatisd BC, ad-diftantiam centri grauitat is qua- 
drantis fphamci ab eadem BC,mc Caualerio citato . Sit 
L, centrum grauitatisfemicitculi radi; AC; & confequen- 
tcr LC, diftantia centri grauiratisferrricylindri a BC. Iter» 
CtM , centrum grauitatis hemiiphgrij ex ABC, circa A C ; 
& confequcnter MC, diftantia centri quadrantis fpherici cir- 
ca BC, ab ipfa BC. Ergo MC, erit -j AC, vt oftenditur a plu- 
rimis , & a nobis pluribus in locis . Ergo cuborumDC , ra- 
rio ad cubos ipfius ABC .compofita erit ex ratioue femicy- 
iindri ad quadrantem fphatricum , & ex ratione LC, ad MC. 
Cum vero ex prep . 3 . vniue/fali Itb. 3 . de \nfin.parab. ratio cy- 
lindri ad hemisphaerium , & conlequenter femicylindri ad 

S uadrantem, fic compofita ex rationibus DC, ad A^C, Sc 
imidiat AC, ad LC: ergo ratio cuborum DC , ad cubos 

ABC, compofita erit ex rationibus DC, ad ABC; ~AC£ 
adLC; &LC,adMC. Qua? duae vltima? cum faciant ra* 
tionem ~AC,adMC ; ergo cubi ad cubos erunt in ratio- 
ne compofita DC, ad ABC, & - AC, adMC. Nimirurau 
erunt vt radium fubDC, in ~ AC, ad fa&um fub ABC, io-- 
MC.Nimirumvtfadufub f DC, in MC, «quale fub DC,& 
fub ~AC, ad idem fatfum fub ABC, «ScfubMC. Nimirum 

vt4 DC, ad ABC. Nimirum vtDC, ad i ABC. Quod Scc, 

SCHOLIVM. 

Omnes ergo cubi DC , ad omnes cubos ABC, erunt pro- 
xime vt 14, ad 8 L* 

Sed fi AGBC, e {pet quadransell?pfis,quiahfc proportio. 
oaliter analogus C um quadrante circuli ; daretur ratio cu- 
borum, vt de circulo explicatum eft. 

PRO. 
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propositio vr: 



i . . >. ^ 



Sit SMAMC, et*<tlihctsfr*tir scire a diametrum A F, fit que UC} 
^aralellogrammuin et ttnumf criptam ; BAGC t *verb Jit trian- 
gulum , & dutta LP, zb i libet far alie la A F, lit ftmper vt LP,ad 
PM,Jic NP,ad P0,& fer omnia puntla O, tranfeat cuma BOAqC # 
Frit JgurSBOAOC, aqualis i f fi BMAMC . 

I P, fihtdmfbr atqufc remotae ab F, parallelae AF Quo2 ' 
j niam triangula HAB,GAK,funt aequalia m omnibus 
& peromma}& duae AL, hinc iiidefuntaeqnales? ergo & 
LN, hic inde erunt aequales. Quare additis ipfis NP, ver- 
fusB, &LP, verfusQ duae LP, erunt aequales duabus NP.' 
Cum vert> fit vt LP,ad PM,fic NP, ad POj erunt & vt duae LP,' 
adduasMP.fic duae NP,adduasPO. Et permutando. Sed 
dux LP,funt aequales duabus NP; ergo dux MP, erunt 
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aequafes duabus OP, £thoc jfempcri ergo Sc figttf* aequi 

les. Quod &c. /~, r-T-r . . . S ' 

; V. - ». . .. Jm 



•r 



SCHOUVM I 



i i 



t U 



• i • t i- , ; 7 

Ingeuefiergo huiufce figurat facile cognofcimus, lunu- . 
las BMAOB,' AOCMA, aequales fo ee,& proportiooaliter 
analogas, adeo vc partes ad A,terminantcs fint homologae. 
Centra ergo aequilibrii ipfarum appenfarum fecundum BF, 
FC,facaJbunt eodem modo BF, FC, vt partes ad F, terminatae, 
finra?q*iaLes,& homologae, Infupercum in f>rop, i./uper. de 
InJjnit. Spira, oftenfum fitre&angulum HF» efle ad lunulam 
BMAOB , vt duplus cylindrus ex HF , circa AF, ad folidunu 
c* BMAJF, circa AF* erit etiam vt duplus cylindrus ad illud 
iolidupi>ftc KF , ad lunulam AOCMA , 



, SCHOLIVM II. 

IntcIKgamu&.curuae BOA, aliam aequalem in omnibus & 
per ojnn ia in altera jnedietate figurae AMCF. Sit genita-, 
erit quaedam figura AOCQA;in quacum femperOM, fit 
aequalis MQ;cttrua AMC, erit diameter ; & re&augulum-» 
F A' ,crit ad ipfam vt cylindrus ex KF, circa A F, ad {olidum 
ex AMCF, circa eandem. Cum enim, ex fupradi&is.fit KF, 
ad AOCMA, vt duplus diilus .cylindrus ad di&um folidum; 
erit KF, ad AOCQA, vt duplusdidu&nylindrus ad duplum 
di&tln foliduairtieoipe v: cylindrus aofblidum . 




Irt fc Itmate eodem cjl LP, ad PO, vt quadratum LP, ad rttt an- 
gulum MPN. 

Nam 
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totri.Ttoo*n'tP' 
oob zfcttbftfi ■ 
••in 

•oisruobsE .■ 
JCniijo rthbcil^: 
Soup anoH. .r, 
*iuj « turrn lj 
*'$**« vw.^ ‘Soqi 
•inita) niato 
•udtap . 'y* 



Ani proportio LP, adfPO* componitur ex rationo- 



JL\ LP, adPN.&huiusadPO. Sedvt NP, ad Povfic LP, 
ad PM j & cx duabus rationibus LP‘, adPN,&LP', ad PM, 
componitur ratio quadrati LP,ad redtongultmrMPN . Ergo 
vt LP, ad PO, £c quadratum LP » ad r exanguium- MP N,- 
Qupd&c.. • 

SCHOLIVM, 



Cura vero mente intellego fupcr figura BMAMC,cylin£ 
«frico recto r cuius altitudo GC, intellecta erecta luper BC* 
cum toto triangulo BGC, fe&o diagpnaliter plano tranfcun- 
te per G,&pet B, femper rectangulum MPN , fit aequale re-; 
«angelo ercctoiupcc MP,ia illo truaco; patebit aflueto doc- 
. ~ E a trinis- " 
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trinis noftrorum operum, figuram BOAOC, & truncum pra£ 
dictum, qui erit dimidium cylindrici pra?dicti,fore quantita- 
tesproportionaliter analogas*&.idcircoBC,fecari «qualiter 
a centris aequilibrii ipforum . Cylindri cum praedictum, cumf 
trunco , non exprimimus fchemate, (icuti nec etiam expri« 
merausinfequentibuspropoficionibus, in quibus funt fem*- 
per intelligendi,ad fugiendum nimium laborem neceflariuml 
in talibus fchematibus formandis. Sed lector afTuetus doc- 
trinis noftris , praecipue /> lib. i.de \nfin.parab.naut[$ cir-> 
ca tales truncos, facile imaginationem iuuabit . Sed bene re-> 
colat fttf. i . de Spira). huius tratlatus. Cylindrici eninf 

& npnei, funt inteUigendi ipforum ad normam . Porro quo^ 
talium femicyliudrorum poifynus habere talia centra aequi J 
librii, patebit perluftranti noftra opera ,*pra»cipu£ fartcmfcA 
tundam nofiri MifcdL G tornet, Habebimus ergo etiam infini- 
tarum figurarum BQAOC, ceatra aequilibrii in BQ . Quibu$ 
cogaitis.obtinebimusquoque jmen furas infinitorum folidoJ 
rum ex ipfis reuolutis tam circa KC r q«amwc »fiB-T Hxc 
confideret le&or . Nos quippS h*c folum tetigimu^ vt 
praemirteremus vniuerfaliahaec ad folutionera duorum, qug 
nobis aliquando propofuit vir eximius, ac nulli Geometrae 
fecundus Renatus Franeifcuy Slafius Leodicnfo, yfnoft^se 
jnethodj periculum facejst, f limum pro^ofiqqi» qtaf . '/ j[' 

*1 ••bi. , f f I x» , 1 J.i> • inji.»?ud«i»bxa -J ? . : f/.‘[ i; 

Sit dat a retia A B,& in ipfa qupdlibet punffum^I*.} fiatquevf 
quadratum AB, ad reti angulum A®B 3 fis. qupdrptum, B Q, ad 
quadratum DC; &fic femptr auoadufquc defer ibattir cur* 
ua AC B, Proponitur i munienda quadratura huius f patii 
ACB (fuppofita quadratura drcnjr, fi tpHtfit) & /olidum 
genitum ex tpfiut t tuo luti frit circa A JV *' 



Haec problemata facile foluere poffuuws cx autcccde^j- 
bus,yel ad torunr normam . i-o:fc:7n vhvnoiwirhO 

7"“ .<“-7 .7 V ' : ,l>iy UO .OtO-l Oji: : 

t/A { Di :tl olujjntiti o:oi mu j 
c .. -.-msqmol .B aaq £,D v,'j J 
• - ' i.**. ..i)*. ,t . r ■ u c xi /» * x qn i 03 j aiOOi- T ' 

ucu.i i : I PROJ 
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PROPOSITIO VIII. 




figura A C B, tjl dqualis dimidio ftmicirculi diametri 
AB. 

' ■ ' ’ r < ir ^ •* 

S Vper diametro AB, fiat reiflicirculttei & (Quadratum A F,’ 
& ducatur E B * D C , autem producatur vfquc* 
dum fecet circumferentiam in G, redam E B, inH, & re- 
dam E F, iri K. Qnia EA, AB.funtatqualcs, ergo fenlper 
aequales BD, DH. Pariter fcmper redangulum ADB, eft 
aequale quadrato DG . Cum ergo fit femper vt quadratu nU 
AB, (eu KD, ad rcdangulum ADB, (eu ad quadratum DG, 
ile quadratum D B, (eu DH, ad quadratum DC ; erit etiam 
vt KD, ad D G,fic HD, ad DC . Sedjratio KD, ad DC.com- 
ponitur exrationeipfiusadDH,&huiusadDC} & vtDH» 
ad DC , fic KD, ad DG . Ergo ratio KD , ad DC , compone- 
tur ex rationibus KD» adDH ,&KD, ad DG . Sed ex his 

‘ “ quoque 
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Quum ergodecur ratio omnium quadratorum ED* ad om- 
nia quadrata ABD ; qux eft eadem eum ririone cylindri 
adconoides; dabitur ratio biquadratorum BC, ad biqua- 
drataDBC, Sic fi DBC, fi: femihyperbola cubica > pate- 
bit eodetn naodo dari rabonem omnium cubocubortmu 
BC , ad omriei cubocubos DBC , Et fic in alijs . 

' SCHOLTVM V. 

• A - 

Porro ulterius procedentes confideremus infinitas hyper- 
bolas initio expoutas, fiue femihyperbola* ABN , quae in- 
telligantur rotari circa fecundam coniugatam diametrum 
KM. Iacn inprop,^, aflignauiraus rationem tubi cylindrici 
exrectangulo GN, circa GB, tam ad annulum ex trilineo 
GAB, quam ad annulum ex femihyperbola ABX . Collegi- 
mus 
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mus enim- has proporr onesr ex iis, quas habe: re&mgufum* 
PN, ad trilineum APO, & aci fc mi^rabolam AON, eiufdenr 
gradus cum hyperbola * Nunc cogitemus redangnlum PN, 

E a cuius 
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f* -z>s iNFUfir/r hy persolis 
.cuius latus NO.fit media proportionalis inter Nb, BVj Se 
dutoFT.OV, parallela, quadratum FR,fir squale re&an- 
gulo HS a, & per O, A» & per omnia puntfa R, tranfeae 
curuaARO. 



PROPOSITIO IV. 

r | \ i / 1 ' 

liguri AON] fiunt in finit x fcmtparabolx vnius intermedii^ 
de quibus loquuti fumus initio l/b.yde Infiptrab, 

i r r I * i l - 

Vj, 3 j I ~ ; f * 

4i ‘ “ ^ _ 

Q Vorflatn quadratum N O , fiue 1 fc, eft squale re&angi** 
lo NBV, fiue IST;& quadrarum RF.eft squale reftan- 
< gulo H S 2 ; ergo vt quadrarum No, ad quadratum 
FR,fic re&angulum NBV, feu ENB, ad reftangulum HSa, 
liue EjB. Sed, ex natura hyperbolarum , vt re&angulum 
ENB, ad reftangulumE3 B,fic poteftas AN, congruens hy- 
perbolae , ad fimilem poteftatem H 3 ; nempe fimilcm pote- 
ftatem R 4 ( du&arR 4, parallela AN, quia squalis IN, feu 
H3. J Ergo & yt quadratum NO, ad quadratum FR, fiue 
O 4 , fic poteftas AN, congruens hyperbolae, ad fimilem po- 
teftatem R 4. Sed vt quadratum NO, ad quadratum 04,fic 
potefta? ordinatim applicatarum in di<ftis infinitis parabo; 
lis 2 vt experienti patebit, &;yt explicabitur. Ergo & c. 






SCHOLIVM. 



I - 



Sihyperbolafit linearis,' vf quadratum NO, ad quadra^ 
tum04« fic AN, ad R 4. Sed fic in trilineo parabolieo qua-j 
dratico; ergo AON, eft tale; nempe prima parabola illius 
|erici. 

Sibyperbola fit fecunda, eft ytquadrattuqNO, ad quit? 

7 ‘ " dratuo| 
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AON, triangulum, & fecunda illius feriei . In tertia, vt qua- 
dratum NO, ad quadratum O 4, fic cubus AN, ad cubum R 4,’ 
vt in parabola intermedia inter triangulum, & parabolam-, 
quadraticam. Cum enim in ipfafit NO, ad O4, infefqui- 
altera proportione AN, ad R 4 ; erit quadratum NO, ad qua- 
dratum04,in triplicata proportione AN, ad R4; nimirum 
yt cubus ad cubum. Et fic in aliis, 

Amantiffimus Praeceptor nofter Caualerius in exercit. 4 , 
fchol. 4. adprop.% 4. fatetur non conftare fibi rationes omnium 
cuborum quadrati circumfcripti quadranti circuli, ad om- 
nes cubos ipfius quadrantis , illis verbis . De ratione cubo- 
rum nihil mihi confiat . Conflabit autem nobis, fi fequen- 
tem vniuerfaliffimam Propofitionem praemittamus. 

propositio v. 

Sit reU angulum DC, cum qualibet f emi figar* ABC t qua roten - 
'• turcirc* BC } &f olida rotunda genita fecentur plano tram- 

feunte 
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/eunt e per Bc , erefto fttpra. reft angulum DC ,& f e mtcylinZ 
dms ex DC, cumfemifoltdo ex ABC , librentur ex BC. Mo men- 
luinfemicyHndri , ad momentum f emi f olidi , erit vt omnes 
subi rettanguli DC, regula AC, ad omnes cubos Cemifizura, 
iuxa eandem regulam, 6 ' 



D Vcatur arbitrarie EGF.Sr infelicantur femicircurira; 

diorum EF , FG,- eredi plano DC, appenffeft F, fecun- 
dum horizontalem EF v Zc femicircuIfradii^EB, fit centrum» 
grauitatis H, femicirculi vero radii GF, 4itcetttrum crraui- 
tatis K. Oftendunc communiter Mechanidt, qlorum°vnus 
Caualerius excrcit.f.prop. 6. ffuorumcunque grauinm * qui- 
buslibet dijtanti/ s fufptn forum momenta fore intftionc compo - 
Jit a e x ratione dijtanti arum , & grauitatunr. Ergt^xatio mo-' 
menti femicirculi radijEF , ad momentum femicirculi ra- : 
dii G F ( fi hi fint fufpenfi fecundum fua centra grauitat/s 
H^K) compo fita erit ex ratione grauitatis vniusad grauita- 
tem alteriusj feu magnitudinis ad magnitudinem s nempe 

S uadrati EF, ad quadratum FG ; & ex ratione HF, ad FKV 
ed vt HF , ad FK , fic EF , ad FG ( quia HF, KF , funt parte* 

n ortionales EF,FG, quia centra grauitatis in femicircu- 
nt fimiliter pofita.) Sed ha? dua? rationes componunt ra- 
tionem cubi ad cubum .. Ergo- momenta haec funt vt didi' 
cubi». Et fic in omnibus . Ergo & momentum femfcylindri 
admomentum femifolidi* vc omnes cubi ad omnes cubos* 
(Quod &c». 



scholivm ; 

\ 

Qotiefcunqne- ergo- habebimus rationem' omnium cubo- 
rum redanguli DC, ad omnes cubos femifigura ABC , nec- 
non rationem cylindri exDC,ad folidum ex ABC , circaJ 
BC,fih«cfubtrahatur a priori,, reliqua erit ratio difiantiae 
centri grauitatis femicyimdri a reda BC,ad diftantiam cen- 
tti grauitatis fumifolidi ab eadem. Et fi fub trahatur ratio 

difUa- 
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diftantiarum centrorum , reliqua erit ratio folidorumuj 
Cumque ex fuppofita quadratura circuli detur diftantia-. 
centri grauitatis femicylindri, dabitur & reliqua. E contra 
fi dantur rationes folidorum , & diftantiarum ,fi hx addaa- 
tur fimul, confurget ratio cuborum . 

Quam vniuerfalisergofit prxfcns propofitio, & quot cen- 
tra grauitatis medietatum folidorum circa axim liceat afli- 
gnare in infinitis conoidibns, & infinitis aliis folidis, vi- 
deat le∨nos enim breuitati confulentes, circa hoc nonJ 
imoramur. Solum ex hac eliciemus fequentem notitiam 
Caualerio incognitam • 

PROPOSITIO vi. 1 

Omnes cubi retf anguli fnnt ad omnes cubos ijuadr antis circuli 
fumptos y vt ditium tfi , vt reti angulum ad J_ cjn.tdr antis . 

4 

E X prop.ant. omnescubi DC, funtad omnes cubos qua- 
drancis ABC, vt momentum femicylindri ex DC, circa 

BC, 
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BC,ad momentum quadrantis fph?ra? ex ABC, circa BCi 
Ratio momenti ad momentum componitur ex ratiore fe* 
jnicylindri ad quadrantem fphericum,& ex diftantia eius 
centri grauitatis A BC, ad-diftantiam centri grauitatis qua- 
drantis fphaerici ab eadem BC,fjr Cattalerio citato. Sit 
L, centrum grauitatis f-micitculi radij AC; & confequen- 
ter LC,diftantia centri grauitatis femicylindri a BC. Iten» 
CtM, centrum grauitatis hemRph$rij ex ABC, circa AC ; 
& confequcnter MC, diftantia centri quadrantis fpherici cir- 
ca BC, ab ipfa BC. Ergo MC, erit AC, vt oftenditur a plu- 
rimis, & a nobis pluribus in locis. Ergo cuborum DC,ra- 
rio ad cubos ipfius ABC .compoltta erit ex ratioue femicy- 
Jindri ad quadrantem fphatricum , & ex ratione LC, ad MC. 
Cum vero ex prop .% . vninerf ili Itb . 3 . de I nfin. par ab. ratio cy- 
lindri ad hemisphaerium , & coniequenter femi cylindri ad 

3 uadrantem, fic compofita ex rationibus DC, ad ABC, & 
imidia: AC, ad LC: ergo ratio cuborum DC , ad cubos 

ABC, compofita erit ex rationibus DC, ad ABC; ~AC£ 
adLCj &LC,adMC. Quae duae vltimae cum faciant ra- 
sionem ~ AC, ad MC ; ergo cubi ad cubos erunt in ratio- 
ne compofita DC, ad ABC, & L A C , ad M C . Nimiruinu 
erunt vt ra&um fubDC, in -- AC, ad fa&utn fub ABC, in-»- 
MC.Nimirum vtfadufub i DG,inMC,a?qu3le fubDC, & 
fub - AC , ad idem factum fub ABC, & fub M C . Nimirum 
vt4 DC, ad ABC. Nimirum vt DC, ad i ABC. Quod &c. 

SCHOLIVM. 

Omnes ergo cubi DC , ad omnes cubos ABC, erunt pro- 
xime vt 14, ad 8 L- 

SedfiAGBC, c ffct quadrans ellipfis, quia hic proportio, 
oalitcr analogus C um quadrante circuli ; daretur ratio cu- 
borum, vt de cir cu io explicatura eft. 

PRO. 



Digitized by Google 




! 



'Et' VllflS’ GEdMETRiClW 



-s.\ , u t * : 'o i -j 



..Ij. 



ST 



PROPOSITIO vi: 



Sit BMAMC, qpaiiietyfi+urxcirca diametrum AF,fitqite HC* 
f aralellogrammufneitrrtnmficripium ; BAGC,vero fit trian- 
gulum , & dufta LP y vb i libet parallela AF y (it ftmpcr vt LP,ad 
PMyfic NP,ad POy&per omnia puntta O, tr an f e at cur tu BOAqC, 
Erit figura' EO AOCy aqualis ipfi BMAMC . 

t P, fihtdu&x xijufc remota? ab F, parallelae AF l Quo2 h 
j niamtriingula H AB, GAKi funt aequalia in omnibus ’ 
& per omnia ; & duae AL, hinc ifidcfuntaeqnales} ergo & 
LN, hic inde erunt aequales. Quare additis ipfis NP» ver- 
(usB, &LP, verfusCj dua? LP, erunt aequales duabus NP. 1 
Cum vero fit vt LP,ad PM,fic NP, ad POj erunt & vt dua? LP,’ 
ad duas MP, fic dua? NP, ad duas PO . Et permutando . Sed 
dux LP,funt xqualesduabu*NPj ergo&duxMP, erunt 
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iquafes duabus OP. Bchoc femper > ergo & figurae «qui 
les.Quod &c. -r v . •• ; >' • 



’/C 



SCHOUVM L 



Ingcucfi ergo huiufce figur* facile -cognofcirnus, lunu- . 
lasBMAOB, AOCMA, arquales fore, & proportiooa lirer 
analogas, adeo vr pytes ad A, terminantes fint homologae. 
Centra ergo aequilibrii ipfarum appenfarum fecundum BF, ’ 
FQfccabunt eodem modo BF,FC, vt partes ad F, terminatae, • 
finr a?quaLes,& homologae, Infupercum ia prop. t . Juper. de 
Xnfinit. Spira, oftenfum fit re&angulum HF , eflead lunulam 
BMAOB, vt duplus cylindrus ex HF, circa AF, ad folidunu 
cx BMAF» circa AF; erit etiam vt duplus cylindrus ad illud 
(olidum, fic KF,ad lunulam AOCM A , 



SCHOLIVM II. 

IntelKgamus.curux BOA, aliam aequalem in omnibus & 
per o^nnii in altera Jtnedietate figurar AMCF. Sic genita- 
eric.qu*dajn figura AOCQA;in quacum femperOM, fit 
aqualis MQ;curua AMC, erit diameter ; & re&augulura- 
F A' ,eric ad ipfamvt cylindrus ex KF, circa AF, ad (olidum 
ex AMCF, circa eandem. Cumenim.ex fupradi&is.fic KF, 
ad AOCMA, vt duplus diiFus .cylipdrus ad di&um lolidum; 
erit 4F,ad AOCQA,vtdupIus|4i^ifs^:ylindrus ad duplum 
di&iin (olidum. ;tiempe v: cylindrus aa (olidum , 

r J l ir _ 

PROPOSITIO VII. 

Xnfc! em*te eodem eft LP, ad PO, vt quadratum LP , ad re tt an- 
gulum A1PN. 

Nam 
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t^T Ani proportio LP, adPO, componitur ex rationo- 
J^>|i LP, ad PN, & huius ad PO. Sed vt NP r ad Povfic LP, 
ad PM ex duabus rationibus LP', adPN, & LP', ad PM , 

componitur ratio quadrati LP, ad red&mgulunrMPN . Ergo 
vt LP, ad PO, ficquadratumLP, adreAaoguium ftiPN^ 
<fcupd&c„ 



SCHOLIVM. 



< V 



IV» • V ** » • 



• •••* -A , ;■ v-> >..* ;'■* - ■ ; M •.'! •'••• - 

Cum vero mente intellego fupcr figunt BMAMC, cylia& 
«frico recto »• cuius altitudo GC,- intellecta erecta fupcr BC* 
cum toto triangulo BGC, fe&o diagonaliter plano tranfcun- 
te perG,5cperBi femperrectangulumMPN» fit zqualc rc*- 



E a 



tritu» 
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crinis noftrorutn operum, figuram BOAOC, & truncum prjp 
dictum, qui erit dimidium cylindrici prxdicti, fore quantita- 
tes proportionalitcr analogas;& idcirco BC.fecari «qualiter 
a centris aequilibrii ipforum . Cylindri cum praedictum, cumf 
rrunco , non exprimimus fchcmate, ficuti nec etiam expri- 
memus in fequentibus propoficionibus, in quibus funt fem<- 
per intelligendi,ad fugiendum nimiuin laborem neceffariuml 
in talibus Tchcmatibus formandis. Sed lector afifuetus doc- 
trinis noftris , praecipue in lib. 2 .de Infin.parab.notaLtis cir-' 
ca tales truncos , facile imaginationem iuuabit . Sed bene rc-[ 
colat prop. 1 . de infin. spiral, huius tradatus. Cylindrici cnintf 
& trunci, funt intelligendi ipforum ad normam . Porro quo^ 
talium femicylindrorumpoilynushabcre talia centra aequi-f 
librii, patebit perluftranti noftra opera jpraecipue partem fe\ 
tundam noflrt Mifccll.G comet. Habebimus ergo etiam infini- 
tarum figurarum BOAOC, centra aequilibrii in B C . Quibu^ 
cognitis.obtinebimusquoque menfuras infinitorum folidoJ 
rum ex ipfis reuolutis tam circa KG i qttanwirca-HB . Haec 
confideret le&or . Nos quippfc haec folum tetigimu^i vc 
praemitteremus vniucrfaliahxc ad folutionera duorum, qug 
nobis aliquando propofuit vir eximius, ac nulli Geometrae 
fecundus Renatus Franeifcus Slufius Leodienfis, vrnoft/ae 
methodi periculum faceret ♦ Pt imum propof«[una erat. 

t - /I ’ * . i J udw.oii». reud-ubxo £ : 1/171 • >; 

Sit data reda A B,dr in ipfa qupdltbet puntfum D ; fi at que •vf 
quadratum AB, ad red angulum ADB a fip, quadratum BD,aO, 
quadratum DC; dr fic femptr quoadufque defer ib.u ur cur- 
uaACB. Proponitur muenienda quadratura huius fpatii 
ACB {fuppofit a quadratur a ciraolr, fi opus fit) & /olidum 
genitum ex tpfiut reuolutifrte circa A B, 

t 

Haec problemata facile folucrcpoflfuuius ex «uitcccdeat*- 
bus,yel 'jtd coruinr normam •- > r^7nT:riv7i 7 , 1 Wir ti3 

7 - 7 7 •' ; ,w*w ''{.iifnliaif ud s 

• i.. i»^l j r ■■i.hiv j .YjjI 4 Oi iti olugnur) 0:01 mu j 
-id.; r.uiu' '.•in , jqmol,R-*3q5&,0 ;y\ 'J 

-- ulli I);. •; !*•;. VIi4 :vqiiio33a>ool. ' >u.'> 

c-.ru .i ‘s : I fROj 
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Figura A C S , tfi aqualis dimidio fcmicirculi diametri 
AB . 

» . » • v # * r ' ^ ^ v 

S Vper diametro AB, fiat rerrtieirctiltis, & quadratum A F,’ 
& ducatur E B $ D C , autem producatur vfquc* 
dum fecet circumferentiam in G, redam E B, inH, & re- 
dam E F, in K. Qnia EA , AB, (unt atqualcs, ergo ferrfper 
aequales BD , DH . Pariter femperredangiilum ADB, eft 
aquale quadrato DG . Cum ergo fit femper vt quadratu at* 
AB.feuKD.ad redangulum ADB.feu ad quadratum DG, 
Cie quadratum D B, feu DH, ad quadratum DC s erit etiam 
vt KD, ad D G,fic HD, ad DC . Sedgratio KD, ad DC, com- 
ponitur ex ratione ipfius ad DH, Sc huius ad DC i & vtDH, 
ad DC , fic KD, ad DG . Ergo ratio KD , ad DC , compone- 
tur ex rationibus KD, ad DH , & KD , ad DG . Sed ex his 
“-0,17 ' " quoque 
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«quoque componitur ratio quadrati K D > ad re&angulutri 
GDH. Ergo vr KD,adDC»rtcquadrarum ED, adre&an- 
gulumGDH; nempe (mente intellegis fuper quadrato AF, 
& femicirculo AGB> cylindricis rectis , quorum altitudo 
aequa lis EA, fedis diagonalirer per pun&a fuperius, &B * 
vt triangulum EAB, incelligatur eleuari fupra AB) ficqua- 
dratumere&um luper Kl> , adre&angulumGDH. Et hoc 
lemper . Ergo vt omnia quadrata cylindrici luper AF ,* ad 
omnia redtangula trunci dimidij cylindrici fuper femicircu- 
Iuhi; nempe vt ipfe cylindricus Aipet AF,adtaljem truncum» 
ficAF,adfiguram ACE. Sed cum prifrru dimidium cylin- 
drici fuper AF, fit ad talemt runcum, ex gener kli propr. io. 
iit. 2 . de infiniti vt cylindrusex AF^CircaFB, ad annu- 

lum ex lemicirculo circa eandem F B ; <fc confequenter to- 
tus cylindricus ad di&um truncum, vt duplus cylindrus, ad 
di&umannuium.^rx^Jvp: i r, cittfd //^.firtaliscylindrus ad 
talem annulum, vt quadratum AF ,ad femic ircnlum; & coa- 
feq uenter duplus cylindrus ad didtum annulum v vt duplum 
AF, adfcmicirculum. Erit etiam AFi ad ACB^vt duplum 
AF , ad fcmicirculum j nempe vt idem: AF , ad medietatem 
femicirculi. Erit ergo ACB , aequalis medietati fcraicirct*- 
li* Quod&c.. 



SCHOLIVM. . 



* ! 



Koteturautem-.quod didafigura ACfli quar elE medietar 
figurae in prop.6.confidmear»eft euaracum.ipfa proportiona- 
iiter analoga \ & cum femicylindro fuper femicimdo ex- 
tante fecto diagonalkcr v vtfupra dictura cft . Quarexentrutn 
sequilibrij figurae appenfae fecundum- Ab , fecaKit ipfiuniru, 
eodem puncto,. in quo (ecaruri r qentro ptaefiu* figurd^inte- 
grae,feupraefaufcmicylindri r . xawvnc 

. ‘ 'i' : 

HIO; 






yi - i. • • 

t ’ f * ' . 
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PROPOSITIO IX. 

Cylindrus ex A F, circn JS, tfl tdfolidm ex ACS^in* undem", 
vtzo.dd i. 

F lantomnia, quae fupra . Quadratum ex RD , ad quadra- 
tum ex DC, habet rationem compofitam ex ratione ip- 
Gus ad quadratum ex DH ; fiue quadrati AB, ad quadratum 
DB i &quadrati DH, fiae DB,ad quadratum DC; nempe ex 1 
datis , quadrati AB, ad re&angulum ADB. Sed ex his conW' 
ponitur quoque ratio biquadrati AB , ad fa&um {ub cubo’ 
BD , in AD . Ergo quadratum DK , erit ad quadratum DC. 
vr biquadratntn AB , ad faftum fub cubo DB, in DA? nimi- 
rum erit in ratione compofitaex ratione cubi AB, ad cabunx 
DB, & Ab, ad AD. 

Bafi EA, & diametro A B|, fit trilineum parabolicum cu- v 

bicuoi 
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bicumEOBA . Ergo vtcubusifD, ad cubum DH ; flue vt 
cubus AB, ad cubutn BD> (Ic KD, ad DO . Quare ratid qua- 
drati KD , ad quadratutn ompofita_enr ex rationibus 
KD, ad DO, AB , ad DA j fiue A'D , ad KH , Sed ex his 
rationibus componitur ratio quadratiA'D,adre$angulum 
fub OO.HKjjergoquadrafumKD, ad quadratum DC, & 
ad re&angulum DO, HK, habebit rationesaequalis. Quare 
haec plana erunt aequalia Sed intellegis fqper Af » & fuper 
trilineo EOBA,cytindricisreSrsarqu.eaUis altirudinis EA» 
fc&isper FB,inferiprem, & fupetiorem parallelam EA, & 
inipfisinteile&o Cre&o fuper AB, trianguh) EAB, reftan- 
gulumKH, DO, eft aequale rpdjiaugulo in ^trunco fupcriori, 
Ergovt quadratum KD, ad quadratum DC, fic idem qua- 
dratum KD , ere&um in cylindrico fuper AF.ad rediangu- 
lumfubA'H,DO,in didlo trunco. Et fic femper . Ergo vt 
omnia quadrata AF, regula EA', ad omnia quadrata ACB i 
fiue vt cylindrus ex AF, circa AB , ad folidum ex ACB, circa 
eandem, fic omnia quadrata cylindrici fuper AF, ad omnia 
re&angula praedidli trunci * nempe fic cylindricus ad trun- 
cum. Sed cyliudricus eft ad didtum truueum vt duplus cy- 
lindrus ex F A» circa EA, ad folidum ex trilineo EOB A , cir- 
ca EA, ex prop* i oUib.a . de Inf. par ab. nempe ex prop. 15, 
eiufd.Iib.vt 40. ad 2. fiuevt2o,adi. Ergo & cylindrus ex 
AF, circa A a, erit adfoUdum ea AC A, circa Aa» vt 20, > 
adi. Quod &c. .-V, 






ECHOLIVM 



Sed adnotetur.oftenfum efle quadratum DC, femper fo- 
re aequale re&angulo fub OD, <3c fub KH , in trunco . Ex qui- 
bus elicietur truncum ipfum , & folidum ex ACa, fore quo- 
que magnitudines proportionaliter analogas . Idcirco cen- 
trum aequilibrii trunci appenfi fecundum Aa , & folidi fecare 
As , in eodem pun^o . Sed ex part.i.MifcellJJeom.prop.i . 
f(bel. 1. centrum aequilibrii talis trunci in trilineo cubico fic 
(ecat A A, vt pars ad A, fit dupla reliquae j ergo fic quoque 
fecabit A A, ce ntrum praedici folidi . 

", ” S::u t- 
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Secundum propofitum a Slufio crar. 

Sit data A B t & i» ipf* qnodlibet punctum D, (it que vt quali- 
bet pote flas AB , adhomogcneam BD,fic qualibet alia pote flas 
'AD , ad bomege neant DC i &Jic f em per quoadv/que defer tb a- 
tur (urna BcA. Proponitur reperienda quadratu/ a huius fpa- 
ty, 1 .< : • 

: PROPOSITIO X. 

* • « ' 

% . ' • ** • 

Quadratum ex AB, eft adfpatinih ACB , vt relt angulum fub ag- 
gregato exponentium AB, AD, & fnb aggregato exponentium 

• AB , & dupli AD , ad quadratum exponentis AD , 

# ' ‘ . ' ' 

V .G. fi fit vt quadratum B A, ad quadratum BD, fic cu- 
bus AD, ad cubum DC, aggregatum exponentium^ 
quadrati AB, & cubi AD, eft 5. & aggregatum exponentium 
quadrati AB, & dupli exponentis cubi AD, eft8.& horum 
re&angulum eft 40. Sic quadratum exponentis cubi Az>,eft 
9. Eft ergo quadratum A Q. ad dictum ipatium , vt 40, ad 9 , 
£tfictnalijs. 

Fiat ex AB , quadratum AF, in quo ducatur diameter BE 
& DC, producatur in K , vt iri fchcmate . Iam patet KD, AB j 
BD,DHj AD,KH, «quales fore, ^ht vt AD,fiueKH,ad DC, 
ita K.D, ad aliam DO , ad qu&m eam proportionem habeat * 
quaefitea pars proportionis poteftatis AB.fiueKD, ad po- 
teftarem BD, fiue HD, quae pars eft fimplex proportio K H « 
ad DC, proportionis poteftatis KH ,ad poteftatem DC . 
Explico in noftro exemplo, vt quadratum k D, ad quadra- 
tum DH,fic cubus k H ad cubum DC. Cum ergo fimplex 
ratio k H, adDC.fit (ubtriplicata proportionis cubi kH, 
ad cubum DC; nempe cius triens,habeatkD 4 ad DO, fub- 
triplicatam proportionem quadrati k D , ad quadratunu’ 
DH; nempe fit eius triens, fiue fubfquialtcra proportionis 
v radicalis k D.adDH. Et fic fiat fempcr;& per omnia pun- 
cta 0 ,& per B E, tranfeatcuruaBOE. Patet figuram AEOB, 
fore ,vel vnam ex infinitis parabolis, vel vnura ex infim- 

G tis 
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tis tiiline<s illarum infinitarum fericrum, quas explicaur? 
mus in noZro hb, 5 . delnf P*r*bS\ namque poteftates AB,BD, 
c rurtt minores potentibus AD, DC i BOEA , erit femipara- ' 
bola; fi vero maiores trilineum. In noftro exemplo, erit fe-U 
miparabola, in qua ordinatim applicata A E, fiue tfD, ad. 
DO,fitinfubfefquialtera ratione AB, ad BD. Tunc. Ratip . 
KD, adDC, componitur ex ratione DK , ad KH, Sc huius 
ad DC. Cumque fitvt KH.adDC, (icKD, adDO;erg» 
ratio KD, ad DC, componetur ex rationibus DK, ad KH , & 
DK , ad DO . Sed ex his rationibus componitur quoque* 
ratio quadrati DK ad redangufum fub KH, DO ; ergo erit, 
quoque vtKD, adDC, fic quadratum KD, ad rc&anguiutn 
ir.bKH ,DO . Sed fi mente fuper A F, & BOEA, conci- 
piamus cylindricos aequealtos redos , altitudinis aequalis 
EA, fe&os diagonalitcr per punctum inferius B,& in ftipe- 
riori per parallelam EA, in quibus etiam inrelligamus ere- 
dum fuper A R , triangulum AEB,fic rectangulumKH, DO, 
yquale rectangulo in trunco fuperiori. Ergo ut KD, adDC, 
fic quadratum ex A'D,in cylindrico fuper AF,ad rectangulum 
in trunco. Et fiefemper. Ergo vt omnes linea? ad omnes 
,1 ineas , fic omnia quadrata ad omnia rectangula. Ergoctiam 
vt rectangulum AF, ad figuram BC A, fic cylindricus ad 
dictum truncum . Sed vt cylindricus ad truncum, fic , ex 
(epxnt. prop. io. gencralthb 2. delnf. p&rab. duplus cy lin- 
quis ex l A, circa A E, ad /olidum ex BOEA, circa AE. Et 
duplus cylindrus eftad folidum m ratione praedicta, vt eli- 
pitur ex noftris doctrinis Ub f % .de Ufin. Parab , Ergo patet pro- 
pofiium. Quod&c. 





SCHOLJVM 




Sed vt harc vniuerfaliffima doctrina clarius patear, opti- 
mum erit cxemplificare in vno , vel altero cafu . Prius 
in priori fupva polito, latn confiat BOEA, fore parabolam, 
in qua ratjo ordinatim applicatarum fit fubfefquialtera- 
radiculis . Ergo ex condi, prop. 8 . hb. 5 .de Infin. Per ab. FA , 

• ‘ cft 
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eff ad ipfam vt 5. ad 3. Cumque txpro-p. i.lib.-y,. de Inf.Parab. 
(ftippofitoD, centro grautrarisipfius duplicata:) fit quoquo 
BD»adDA,viy. ad j.&confequenter B A , ad AD» vt8. 
ad 3. & dimidia B A, ad ipfam vt4. 3. et exprop.^.eiufd.Ub. 
ratio cylindri ex FA, ad fohdumex BOE A. circa AE> com- 
ponatur ex rationibus FA, ad ipfam BOEA; flue 5?. ad 5c 
dimidiat BA,ad ADjnempe^.adj. & ex his eo m ponatur 
ratio 20. ad 9. Sic etiam erit vnus cylindrus-ad /olidum » 
Quare duplus cylindrus erit ad folidum * & confequenter 
FA t ad ACB » vt 40«ad 9. Quas eft rado fu pra tradrta - 
«' Sed/upponamu^ fore cubum jfB*ad cubum BD , vt qua- 
dratum^D, ad gabdfa«iftil)Cv , l^greganHn exponemfuh» 
potejfattiftf JlB, ‘ exponentis vfB>& 

dupli i 4D, eff 7. Horum itcrarigtfhim^y. Quadratum AD, eft 
4. Ergd^F^ debetCfle ad figuram vfc:jy.ad4. Quoniam pro- 
portio poteflatum AB , B Dj fiue KD > DH r eft lefquiafterit- 
proporriotiis poteftatum AD , DC; ergo proporoo aqualis 
fimplici proportioni AD, ad DC, erit fefquialtcraradicslis 
KD.adDH.Et BOEA»erit trilineum parabolicum, in quora- 
' G x do 
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no BA>fiueKD>adDO,erkfefquialreraproporti<>nis 
ad DH . Ergo cxprop. S./ib. 5. ac Infin.parab. F A, erit ad di» 
dlumtrilineum vrj.ad 2. Et dftnidiaB A, erit ad AD(fup- 

pofico D, centro atquilibrii trilinei)vt 3 h ad 2. Er cylin- 
drus ex FA,eritadfoIidumextrilineocircaEA,vt »7- ad 

4. Et duplus cylindrus adfolidumjncmpe EA,ad figuraro* 
yt35. ad4. Sic experiemur in reliquis . 



SCHOLIVM. 



Sed adnotetur quoque truncum pratrati cylindrici faciliter 
'conftare proportionaliter analogum cum figura ACB. Vnde 
BA.fecabitur in eodem puntto a centro arquilibrii &trunci> 
& figurat. Ex hoc haurietur heee generalis, 

PROPOSITIO XL 



^ _ . *■ ' , 

Centrum tunilibrij figura AC b, appeufa fccundtm b A, fic Tp2 

fam fccAt in D,vt bD, fit ad, DA, vt aggregatum exponeu~ 
tinm b A, AD, ad duplum exponentis AD , 



V . G. fi fit vt quadratum Ar, ad quadratura BD , fic cu* 
busAD» ad cubum DC. Aggregatum cxponentiumJ 
BA, AD, eft 5. duplus exponens AD, eft£„ ErgoBD*eftad 
DA, vtj. ad 6 . Et fic in reliquis, - } . 

Nam centrum pratdi&um Dy ideraefteum centro prtedi-’ 
&i trunci . Sed cxprop. 2. part, 2. mifccll. Ccom. & ex prop. jj 
lib.$.de\»f. farab. elicitur fore intruneoBD ,ad DAifVtFA, 
ad duplam BOEA.Et cum cx prop.2.lib,$.delnf. pa«ak pate&C 
raanifcfte fore FA, ad duplam BOEA, vc aggregarim expo- 
nentium AB, AD, ad duplum exponentis AD t Ergoig^tcbis 
quoque propofitum, " ' T.\‘ nfi 



1 
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Ex quibus confcqueoter eliciemus rationes cylindri ex 
'AF, ad folida ex AC B» tam circa E A% quam circa FB * re uch 
luta. Ergo r 

PROPOSITIO XII. 

Cylindrus exTA, circa EA, fiue FB , efl’ad folidum ex ACE 
circa E A , vtfattum fub rcttingulo aggregati exponentium , 
AB, AD, & fub aggregato exponentis AB , & dupli expo- 
nentis AD, in dimidium aggregati exponentis AB, & trii 
plici exponentis AD, ad duplum cubum exponentis AD . Ad 
foltdum vero circa BF , vt idem antecedens , ad fattum fub 
quadrato exponentis AD± & fub aggregato exponentium AB, 
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N Ant exprop. 3. //£. 3. </<; Inf, partb. rario cylindri ex F A 
ad illadolida componitur ex ration-bus Ap,*d ACB.& 
dim.dix AB, adtfD, vel DB , 'fecundam quod loquimur dc 
hoc, vel illo folido. Sed exprop.io.VA.tfk ad ACB.vt rettan- 
gulum fub aggregato exponeariumB A , AD, &£ub aggre- 
gato exponentium BA, & dupli AD, ad quadrktum expo- 
nentis AD- Exprop.tnt dimidia AB, eft ad AD, vt dimi- 
dium exponentium B A, & tripli AD, adduplum exponen- 
tisDA, in folido circa AE; & ad aggregatum exponentium 
AB, A D p in folido circa BF . Et his duabus rationibus com- 
ponuntur rationes praedia* ,vt facile patet . Q^arc &c f 

SCkQLIVM. 

. * '» , 

Haec funt benigne lenior , quae tibi contcmplarida prop<£ 
Bimus in hoc noftrodecimo Geometrico labore, &vndeci- 
mo ex omnibus» Ad plura extendi po flent, fed fit fufficiant. 
In pcfterum iortalfls copiofiora accipies. Errores non nota, 
mus, fedmore folito, tux remittimus diligentix» 



F I N I S. . 
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